27.1.
Wysoko$é /=53
Srednica 2r =83, stad promien r = 43 .

Korzystamy ze wzoru na P (karta wzordow,
str. 14):

P=2xr(r+h)
P=27-43-(43 +5V3)
P=27-43-93
P:2-4~9~Mﬁ:72~37t=216ﬂ.

3

Odp. B

27.2.
Wysokos¢ h =4
Srednica 2r = 6, stad promien r = 3.

Korzystamy ze wzoru na V' (karta wzorow,
str. 14):

V=rr*h
V=134
V=r9-4
V =36r.

Odp. C

* Walec

B, =2arh
P=2zr(r+h)
V=nrrh

gdzie r jest promieniem podstawy, i = wysokodcia
walca

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia
walca




27.3.

Wysokos$¢ h =11 T Wale

Srednica 2r = 8, stad promien r = 4.
Korzystamy ze wzoru na P, (karta wzorow, [n=22r4]
str 14) P=2ar(r+h)
V=nr'h
Pb = 272' 7. h gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia
walca
P, =27-4-11

P, =88r

Odp. C

27.4.
Wysokos$¢ h =6 Wl

Srednica 2r =10+/2 , stad promien r = 52 . -

Korzystamy ze wzoru na V' (karta wzoréow, R =2nrh
=2xr(r
str. 14): h lj — o+h)

V:jz'.]/'z.

gdzie r jest promieniem podstawy, i = wysokodcia
walca

=

v=r(sv2) -6



27.5.
Wysokos¢ h =8
Srednica 2r = 10, stad promien r = 5.

Korzystamy ze wzoru na P (karta wzorow,
str. 14):

P=27rr(r+h)
P=271-5-(5+8)
P=27-5-13
P=1307.

Odp. A

P, =2arh
P=2ar(r+h)
V=nrh

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia
walca




27.6.
Srednica podstawy ma dtugo$é 5x, zas wysokos¢ walca jest rowna 3x (rys. 1).

« Walec

O, @ j
3x % h=3x -

Sx r=2,5% r=25x

Poniewaz promier’l pOdStawy jeSt polowq S’rednicy, tO gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia

walca

r=>5x:2=2,5x(rys. 2).
Do wzoru na objetos¢ (karta wzoréw, str. 14) wstawiamy:
V =1200z, r =2,5x, h=3x. Zatem:

V=r-1rh

12007 = 7-(2,5x)° - 3x

120077 = 7-6,25x> - 3x

12007 = 7 -18,75x° ¥4
1200 =18,75x° :18,75
64=x" > x=4.

Obliczony x = 4 sprawia, ze promief podstawy ma dlugo$¢ r=2,5x =2,5-4 =10.

Odp.D



27.7.
Wysoko$¢ walca jest rowna 3x, za$ promien podstawy ma dlugos¢ 4x. Zatem h = 3x, r = 4x.

| « Walec

' D
|

X h=3x

|

r=4x r=4dx

gdzie r jest promieniem podstawy, i = wysokodcia
walca

Do wzoru na obj¢tosc (karta wzoréw, str. 14)

wstawiamy:
V =6r, r=4x, h=3x.Zatem:
V=mr>h

67 =7 -(4x)’ -3x

67 =m-16x*-3x

67 =1 48x° |: 7

6 =48x’ : 48

6 3 1 3 1

— =X - —=X —> —=X.
48 8 2

Dla x = % promien podstawy ma dlugos$¢ r=4x =4 % =2.

Oznacza to, ze jesli promien r = 2, to Srednica podstawy ma dlugos¢ 4.

Odp. B



27.8.

Wysokos$¢ walca ma dtugos¢ 2x, zas srednica podstawy jest rowna 3x (rys. 1).

0]

3x

Poniewaz promien podstawy jest potowa $rednicy, to
r=3x:2=1,5x(rys. 2).

2x

©)

|
! h=2x

r=1,5x r=1,5x
I

« Walec

h

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscig
walca

Do wzoru na objetosc¢ (karta wzoroéw, str. 14) wstawiamy:
V =972z, r =1,5x, h=2x.Zatem:

V=rr®h

MNr=rm- (1,5x)2 2x
9727 = -2,25x% - 2x

9727 = -4,5x°
972 =4,5x°
216=x" —

|: 7
|: 4,5

x=06.

Obliczony x = 6 sprawia, ze promien podstawy ma dtugo$¢ r=1,5x=1,5-6=9.

Odp. C




27.9.
Promien podstawy walca jest rowny 2x, za$ wysoko$¢ walca ma dlugos¢ 1x.
Zatem r = 2x, h = 1x.

| « Walec

' 5
|

X h=1x

|

r=2x r=2x

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokodcig
walca

Do wzoru na objetos¢ (karta wzoréw, str. 14)

wstawiamy:
V =1087, r =2x, h=1x. Zatem:
V=mr>h

1087 = 77 -(2x)" -1x

1087 =7-4x% - x

1087 = - 4x° : 7
108 = 4x° -4
27 =x"
3=x

Dla x = 3 promien podstawy ma dtugos¢ r=2x =2-3 =6, zas wysokos¢ walca wynosi
h=1x=1-3=3.
Wstawiamy r = 6 oraz h =3 do wzoru na Pp:

B =2r-r-h=27-6-3=36r.

Odp.D



27.10.

Srednica podstawy ma dtugos¢ 5x, zas wysoko$¢ walca jest rowna 6x (rys. 1).

®

|
|
|
|
0x : h=6x
|
|

|
Sx r=25xr=25x

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia

walca

Poniewaz promien podstawy jest potowa $rednicy, to » = 5x : 2 = 2,5x (rys. 2).

Do wzoru na objetos¢ (karta wzoréw, str. 14) wstawiamy:
V =300z, r=2,5x, h=6x.Zatem:

V=rx-rh
3007 = 7 -(2,5x)" - 6x
30077 = 7-6,25x% - 6x

3007 = 7 -37,5x° |: 7
300 =37,5x" 37,5
8=ux’
2=x

Obliczone x = 2 powoduje, ze promien podstawy ma dlugo$¢ r = 2,5x=2,5-2= 5.

Odp. A




27.11.

Rysujemy kwadrat o przekatnej 8, majac na uwadze fakt, ze przekatna kwadratu o boku x ma

dlugosé x /2 (rys. 1).
X

|
|
|
N ) 4 . 8 x=442 | h=442
|
|
la a !
x x=442 r=2421r=242
X
xv2 =8 > warunek na przekatng kwadratu
Przekatna kwadratu _ .
x 12, x obokux X\/E_g |\/E

jest rowna x+42

X= —> usuwamy niewymiernos$¢ z mianownika

_8 2 82
B

51l

Promien podstawy walca wynosi r = 22 oraz wysoko$§¢ [ ke
walca h =442 (rys. 3).

Dla r =22 , h= 42 korzystamy ze wzoru na objetos¢
walca (karta wzorow, str. 14):

walca

V=r-rh
v=r-(v2) 42
V=r-4.2-42
V =3272

Odp. D



27.12.

Rysujemy kwadrat o przekatnej 62, majac na uwadze fakt, ze przekatna kwadratu o boku x
ma dtugosé x2 (rys. 1).

x ©) ©)

\
\
\
NS . 642, +=6 \ h=6
642 |
a a 1
x x=6 r=3 | r=3
X
xv2 =642 > warunek na przekatng kwadratu
Przekatna kwadratu . .
N7 M W2=642 42
jest rowna x+2 x=6 (rys. 2).

X « Walec

Promien podstawy walca wynosi r = 3 oraz wysoko$¢ B =2wrh
walca h = 6 (rys. 3).

P=2zr(r+h)

V=mrh

h

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscig

Dla » =3, h =6 korzystamy ze wzoru na pole wala
calkowite walca (karta wzorow, str. 14):

Pz27r-r-(r+h)
P=27-3-(3+6)
P=27-3-9
P=54r

Odp. A



27.13.

Rysujemy kwadrat o przekatnej 10, majac na uwadze fakt, ze przekatna kwadratu o boku x
ma dhugosé x2 (rys. 1).

r=2542 1r=2,542

xv/2=10 > warunek na przekatng kwadratu

X
o x12 < 10 -y
10
a la
X =52
X
A7 Przekatna kwadratu x\/z 10

x obokux

jest rowna x+42

10

|:\/§

X=— => usuwamy niewymierno$¢ z mianownika

V2
_10 V2
BGING

Promien podstawy walca wynosi r = 2,542 oraz
wysokos¢ walca h = 52 (rys. 3).

Dla r =252, h =52 korzystamy ze wzoru na Py
walca (karta wzoréw, str. 14):

P =2r-r-h

P, =27-2,5v2-5\2
P=2-25-52\2-7
2

P =2-25-5-2-7=50r

Odp. B

2

=M=5\/5 (rys. 2)

« Walec

V=

a].n

l

Tr’h

¥ jest promieniem podstawy, 1 — wysokosci

ia




27.14.

Rysujemy kwadrat o przekatnej 42, majac na uwadze fakt, ze przekatna kwadratu o boku x
ma dlugosé x2 (rys. 1).

X ©) ©)

L
\
\
447 \
x .\'ﬁ x 4)"’? x=4 | h=4
442 |
a a 1
x x=4 r=2 r=2
X
xv2 =442 > warunek na przekatng kwadratu
Przekatna kwadratu . .
|« o X2 =42 42
jest rowna x+2 x=4 (rys. 2).
X + Walec
Promien podstawy walca wynosi r = 2 oraz wysoko$¢ I
— P=2rr(r+h)
walca h =4 (rys. 3). g V:m_z,f
edzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscig
Dla » =2, h =4 korzystamy ze wzoru na P, walca wilea | ’ ’

(karta wzorow, str. 14):

B =2r-r-h
P =2r-2-4
B =16r

Odp. A



27.15.

Rysujemy kwadrat o przekatnej 4, majac na uwadze fakt, ze przekatna kwadratu o boku x ma

dlugosé x /2 (rys. 1).
X

x x=242 r=A2 | r=42

Przekatna kwadratu
x 12, x obokux
jest rowna x+42

Promien podstawy walca wynosi r = V2 oraz wysokos$¢ [ Wik

walca h =242 (rys. 3).

Dla r=~/2 , h= 2\2 korzystamy ze wzoru na objetos¢

walca (karta wzorow, str. 14):

V=m-rh

2
V=7r-(\/§) ~2\/§
V=r-222
V=al21x

Odp. D

xv2 =4 > warunek na przekatng kwadratu

xN2=4 |\/§

—> usuwamy niewymiernos$¢ z mianownika

walca




27.16.
Rysujemy przekroj osiowy walca, zaznaczajac dang przekatng oraz wysokos$¢ (rys. 1).

|
|
|
|
|
26 h=10 h=10 | h
|
|
|
|

=10
'a
X X = 24 r=12 r=12
Z tw. Pitagorasa obliczamy x:
x?+10%= 26>
x>+ 100 =676
x> =676 — 100
x* =576 | : \/—
x=24 (rys.2).

Jesli x = 24, to promien podstawy ma dhugo$¢ r = 24:2 = 12 (rys. 3).

Odp. A



27.17.
Rysujemy przekroj osiowy walca, oznaczajac dany promien podstawy oraz wysokos¢ (rys. 1).

a

|
|
|
|
: h=6 d 6
|
|
|
|
i

r=4 1 r=4 8
Oznaczamy przekatng przekroju osiowego jako d.
Jesli promien podstawy wynosi » = 4, to Srednica podstawy ma dtugos¢ 8 (rys. 2).
Z tw. Pitagorasa obliczamy d:
d2 — 82 + 62
d* =64 + 36

@* =100 )

d=10 (rys. 2).

Odp. C



27.18.
Rysujemy przekroj osiowy walca, oznaczajac dang przekatng oraz promien podstawy (rys. 1).

7 h

|
|
| A
=T 1

=

r =
. 4 . I3 1 4 . . .
Jesli promien podstawy walca jest rowny 5 to srednica podstawy — dwukrotnie wigksza —

ma dhugosé 1 (rys. 2).

Z tw. Pitagorasa obliczamy h: 18 2>2
h*+12="7 %3 %

W +1=49

W =49 -1 6|2 >?
h* =48 | 3|3
h=+/48 (rys. 2). !

Po rozktadzie na czynniki pierwsze, h = V48 =44/3.

Odp. C



27.19.
Rysujemy przekroj osiowy walca, oznaczajac dang przekatng oraz wysokos¢ walca (rys. 1).

|
|
|
|
15 h=12 ' 12

|
|
|
15 | h=12
; |
|
|
|

r=3

r="7 | = ? X 9
Oznaczmy $rednice podstawy walca jako x (rys. 2).

Z tw. Pitagorasa obliczamy x:

X2 +122 =152
2+ 144 =225

X2 =225 144

=81 |
x=9

Jesli $rednica podstawy ma dlugo$¢ 9, to promien podstawy jest rowny 9:2 = % (rys. 3).

Odp. A



27.20.
Rysujemy przekroj osiowy walca, oznaczajac dang przekatng oraz wysokos¢ walca (rys. 1).

|
|
|
- | h=4
5 h=4 y 4 I
|
| |
! a r=1,5r=1,5
r=2? |f‘=? X 3

Oznaczmy $rednice podstawy walca jako x (rys. 2).

Z tw. Pitagorasa obliczamy x:

2+42=5
¥ +16=25
x*=25-16

=9 | :\/_
x=3

Jesli $rednica podstawy ma dtugosc¢ 3, to promien podstawy jest rowny 3:2 = 1,5 (rys. 3).

Odp. D




27.21.
Rysujemy przekrdj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

|
| h=3
6 h 6 h=3 |
|
30° a 30° : W | _a6
X x=343 r=ET3 | =T
B
.. sin ff = ?
Korzystamy z funkcji trygonometrycznych - = )
podanego kata ostrego 30° (karta wzoréw, a cosp=z
str. 14). r - ga=g wwp=2
A b C a

sin 30° = % - uwzgledniamy sin 30° = %

% = % - mnozymy roOwnanie ,,na krzyz”
2h=6 |: 2
h=3

cos30° = % - uwzgledniamy cos30° = ?

— == - mnozymy roéwnanie ,,na krzyz”

2 6
2x=6J3  |:2
x=3J3 (1ys.2).

Jesli $rednica podstawy walca wynosi 33 , to promien podstawy jest rowny % (rys. 3).

Wal
33
Dla r = ——, h =3 obliczamy objetos¢ walca,
korzystajac z karty wzorow (str. 14). ! P=2arlneh)
V g ’,-2 ) h iiﬁ;rjeslpmmienism podstawy, h — wysokoscig
2
po[3B) 5,93 5 81
2 4 4



27.22.
Rysujemy przekroj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

©) \

i
\
|
h=6 h=6 | h=6
|
\
|

= r=43 1 =13

. a . b
sina=— sin fi=—=
C (&

Korzystamy z funkcji trygonometrycznych
podanego kata ostrego 60° (karta wzoréw,
str. 14).

b d
cosa = — cosfi=—
(& C

l
Iga:% lgﬁ=£

1g60° = 6 > uwzgledniamy g 60° = /3
X

\/_=§ |- x

X

V3x=6 |:\/§

X=—

J3
6 3

o . . . 6v3
Usuwajac niewymierno$¢ z mianownika, otrzymujemy x = —=-—= = —— = 2+/3 (rys. 2).
V3 V303

Jesli $rednica podstawy walca wynosi 23 , to promien podstawy jest r(')wny\/§ (rys. 3).

* Walec
Dla r=+/3 , h = 6 korzystamy ze wzoru na Py
walca (karta wzoréw, str. 14). -
( »str. 19)
' P=2nr(r+h)
})b :27[""}1 V=nr’h
gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia
P, =27-\3-6=122/3. b ot promicien s - wysokod

Odp. A



27.23.
Rysujemy przekrdj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

60°) | 60° a
| |
r=2,r=2 4 r=17

;
|
|
h h | h=443
|
|
|
|

Jesli promien podstawy walca » = 2, to
Srednica podstawy ma dtugosc¢ 4 (rys. 2).

. a . b
sing=— sin ff = <

[

cosf = 5 cos fi= ?‘
Korzystamy z funkcji trygonometrycznych ] ga=8 ep=2
podanego kata ostrego 60° (karta wzorow, A b ¢
str. 14).
h .

tg60° = 2 - uwzgledniamy g 60° = J3

h
J3== |4

4
43 =h (rys. 3)
Dla r=2 h=43 korzystamy ze wzoru na
objetos¢ walca (karta wzorow, str. 14). =]

" P=2xar(r+h)

V:ﬂ'-l"z-h V=narh
V =7- 22 . 4/\/5 = 4 . 4\/5 — 16’\/572' . iiz];mesl promieniem podstawy, i — wysokodcia

Odp. C



27.24.
Rysujemy przekroj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

|
I
|
h=8 h=8 | h=8
|
30° a 30° I |
x =24 o2 12
V3 31743
.. . a . b
Korzystamy z funkcji trygonometrycznych sina=g sinfi=2
podanego kata ostrego 30° (karta wzoréw, cosa=?  cosp=?
str. 14). - )
tg o= g tg fi= ;)

1g30°= 8 > uwzgledniamy 7g30° = ?
x

V308

37 - mnozymy roéwnanie ,,na krzyz”
X

V3x=3-8
Bx =24 13

X =% (rys. 2)

. : . 24 , . .
Jesli srednica podstawy walca wynosi —, to promien podstawy — o polowe krotszy — jest

J3

12
rowny — (rys. 3).

J3

Dla r = 12 , h =8 obliczamy objetos$¢ walca, -

NE)

korzystajac z karty wzorow (str. 14). A

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoScia

2
V =7n-r h walca




27.25.
Rysujemy przekroj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

I
\
2 2 \
2 h 2 h=647 | =642
\
\
45° a 45° (] |
x x=642 r=3421r=342
B oa .o, b
Korzystamy z funkcji trygonometrycznych wmhee
podanego kata ostrego 45° (karta wzorow, ” a |cosa= ? cos f= ¢
str. 14). “ _a b
I tg o= 3 tg fi= 2
1 b C

sin 45° = % - uwzgledniamy sin 45° = g
g = % - mnozymy roOwnanie ,,na krzyz”
2h =122 -2

h= 62
X . 2
c0s45° = ) - uwzgledniamy cos45° = >

g = % - mnozymy réwnanie ,,na krzyz”

2x=1242 |2

x=6v2 (rys. 2).

Jesli $rednica podstawy walca wynosi 62 , to promien podstawy — o polowg krotszy — jest

réwny r =32 (rys. 3).

Dla r =342, h =62 korzystamy ze wzoru na P, walca (karta wzorow, str. 14):

Pb =27-r-h -+ Walec
P, =272 32-642 C D
[)b :2.3.6.,\/5.,\/5.72' A P:lm'(r+h)
V=nrr’h
P,=23-62-x
gdzie r jest promieniem podstawy, k — wysoko$cig
Pb — 727[ walca

Odp. C



27.26.
Rysujemy przekroj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

@ |

L
I
|
I 10 sin a:% sinﬁ:?
]‘U h h cosa:g cosﬁ:;
|
| tga= j—: tg fi= g
ay | .
|
r=4 r=4 8
Jeshi promien podstawy walca = 4, to Srednica podstawy a[7] | Sne e A[°]
ma dhugos¢ 8 (rys. 2). [osf]
.. 46 0,193 1,0355 44
Korz’ystat'ny z funkcji trygonometryczn}/ch kata ostrego a ye oBia | 1oma R
w trojkacie prostokatnym (karta wzorow, str. 14). 48 0431 | 11106 42
49 0,795647 1,1504 41
. , . .. S0 0, 3660 11918 40
Dwa dane boki tego trojkata prostokatnego na rys. 2 wiaze 3 (,__gﬂ 12349 39
. 8 52 0. %80 [ 12799 38
funkcja cosa =— = 0.8. 53 0.7986] | 13270 37
1 0 54 0,8090 13764 36
Wiedzac, ze cosa =0,8, odczytujemy miare kata z karty :? gﬁ;:ﬁ :jﬁf? 3:
J 2b 3 L4826 34
wzorow (str. 20). 57 0.8387 | 15399 33

W kolumnie cosinusa szukamy wartosci jak najblizszych 0,8. Sg to wartosci 0,7986 oraz
0,8090, co odpowiada mierze kata réwnej ok. 36° — 37°. Zatem przyjmujemy a = 36,5°.

Miara kata a = 36,5° spelnia warunek 35° < a < 40°, gdyz liczba 36,5 znajduje si¢ pomigdzy
35 a 40.

Odp. B




27.27.

Do wzoru na P, walca (karta wzorow, str. 14) " Bl
wstawiamy P, = 367 oraz h = 6, wyliczajac r. -
B =27rh
P=2nr(r+h)
367 =27-1r-6 d v rh
367[ = 127[ r | T gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokodeia
36=12r 112
3=r

Uwzgledniajac dang wysokosé h = 6, wyliczony promien r = 3 oraz kat « , rysujemy przekroj
osiowy walca (rys. 1).

I

L

I

|

| . _a . _ b

| sina =2 sin fi= -
b

a
cosa= = cosfi= =
C (4

b
tga:g tg fi=—
a

b

|

|
ay | .
r=3]r=3 6

Jesli promien podstawy walca jest rowny » = 3, to Srednica podstawy ma dlugos¢ 6 (rys. 2).

Korzystamy z funkcji trygonometrycznych kata ostrego a w trojkacie prostokatnym (karta
WZorow, str. 14).

Dwa dane boki tego trojkata prostokatnego na rys. 2 wigze funkcja tga = —=1.

Jesli tga =1, to miara kata a = 45°.

Sposréd odpowiedzi, tylko warunek 45° < a < 50° jest spetniony, bo dopuszcza aby a = 45°.

Odp. C



27.28.

. ;o y Walec

Do wzoru na objetos¢ walca (karta wzorow, str. 14)
wstawiamy V' = 967z oraz h = 8, wyliczajac r. -

— .2 P =27rh
V =-r h I P=2zr(r+h)
967 =718 :8

—_ 2 . gdzie r jest promieni dstawy, k — wysokoéeig

1272._72._},. |.7Z' ial‘; Jest promieniem podstawy ysokoscig

12 =2 NE
J12 =~

Uwzgledniajac dang wysokos¢ h = 8, wyliczony promien r = V12 oraz kat o, rysujemy
przekrdj osiowy walca (rys. 1).

|

I

I

|

| . a .

| sIn @ = - sin fi=—
k=8 8 cusa:? cosfi=—

: tga=2 tg ==

ay | .
p S

Promien podstawy walca r = V12 , wiec Srednica podstawy ma dlugos$¢ 2J12 (rys. 2).

Korzystamy z funkcji trygonometrycznych kata ostrego a w trojkacie prostokatnym (karta
WZzorow, str. 14).

. . . . 8
Dwa dane boki tego trojkata prostokatnego na rys. 2 wigze funkcja tga = ——

yNIVA

Na podstawie tg o =

8 odczytujemy przyblizong miare kata a
212 '

W tym celu korzystamy z przyblizenia V12 ~ 346, wiec:

o sin @ o
g = ~ 8 _ 8 1156 LN | cp | [edl | 200
2z 2346 692" e o
Wiedzac, ze tg o =1,156, odczytujemy miare kata a TR }ng 4
] RO “150:
z karty wzorow (str. 20). 50/ | 0.7660 || 11918 a0
51 0,7771 1,2349 39
52 0,7880 1,2799 38
W kolumnie tangensa szukamy wartoS$ci jak najblizszych 53 [ 0798 [ 13270 | 37
1,156 . Sa to wartosci 1,1504 oraz 1,1918, co odpowiada > 0.80% | 13764 £

mierze kata rownej ok. 49° — 50°. Zatem przyjmujemy a = 49,5°.
Miara kata a = 49,5° spelnia warunek « <55°, bo liczba 49,5 jest mniejsza niz 55.

Odp. A



27.29.

Rysujemy przekroj osiowy walca i zaznaczamy podane w zadaniu informacje (rys. 1).

5
2018 h=2017 2018 2017

sina =

cosa =

te _a
5(1—3

a
C
b
c

. b
sin fi = <

f a
cos fi= -

b
tg fi= a

Zauwazamy tréjkat prostokatny bedacy potowa przekroju osiowego walca (str. 2).

Wykorzystujemy funkcje trygonometryczne kata ostrego a
w tym trojkacie prostokatnym (karta wzorow, str. 14).

Dwa dane boki tego trojkata prostokatnego na rys. 2 wigze
2017 0,999s.
018
Wiedzac, ze sin a =0,9995, odczytujemy przyblizong miare
kata a z karty wzoréw (str. 20).

funkcja sina =

W kolumnie sinusa szukamy warto$ci najblizszych 0,9995.
Sa to wartosci 0,9994 oraz 0,9998, co odpowiada mierze kata
réwnej ok. 88° — 89°. Zatem przyjmujemy « ~ 88,5°.

L] |5 | e | oL
coffi

46 0,7§93 1.0355 44
47 0,7p14 | 10724 43
48 0,7831 1,1106 12
49 07547 | 1.1504 41
50 0,7p60 | 1,1918 40
51 0,7§71 12349 39
84 09pas [ 95144 6
85 09p62 | 114301 5
36 0976 | 14,3007 4
87 0836 | 19.0811 3
38 0,9994 | | 28,6363 2
89 0,9998 | | 57,2900 1
20 1,0000 — 0

Miara kata a = 88,5° spelnia warunek « > 88°, bo liczba 88,5 jest wigksza niz 88.

Odp. D




27.30.

Jesli Srednica podstawy walca ma dtugos¢ 23 , to promien podstawy — dwa razy krotszy —
ma dhugos¢ r = J3.

Do wzoru na P, walca (karta wzorow, str. 14) " Bl
wstawiamy Py = 97/3 oraz r =43, wyliczajac h. -
P, =2x-r-h )
n = _i’[f‘ r+h
O3 =27-3-h |z pemrh
9\/3 2\/5 h | \/g gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokodeia
— . : walca

9=2h B
4,5=h

Uwzgledniajac wysoko$¢ h = 4,5 oraz Srednice podstawy walca ma dlugos¢ 2.3, rysujemy
przekrdj osiowy walca wraz z jego przekatna i katem « .

b
sin o = sin fi = <

a
-
b

-
I

4,5

a
cosa= — cosfi=—
C C

b
a

a
tga=— tg fi=
ga=y gf

ANNA
243

Korzystamy z funkcji trygonometrycznych kata ostrego a w trojkacie prostokatnym (karta
WZzorow, str. 14).

Dwa dane boki tego trojkata prostokatnego wigze funkcja tga = 45

243

. 4 5 . .. . ° sin a o

Na podstawie tg @ = ——= odczytujemy przyblizong miar¢ kata a. wsg | L2l |7 []
2’\/5 46 0,7193 1,355 44

. . \/— . 47 0,7314 1,(724 43

~ 48 0,7431 1,106 42

W tym celu korzystamy z przyblizenia /3 = 1,73 , wigc Boporu Lo Lo
50 0,7660 1,§918 40

t a —_ 4’5 _ 4’5 ~ 1 3 51 0,7771 ],ﬁ-‘l‘) 39
ga= - ~ Lo 52[ | 0.,7880 | [1.2799] 38
2. 1,73 3,46 53] 07986 []1.3270] 37

. . . .o . 54 0,8090 1,3764 36

y4 V4 o=~ Z Z 1 a 55 0.8192 1,4281 35

Wiedzac, ze tg 1,3, odczytujemy przyblizong miare kata

56 00,8290 1,4826 34

z karty wzoréw (str. 20).
W kolumnie tangensa szukamy wartosci najblizszych 1,3. Sa to wartosci 1,2799 oraz 1,3270,
co odpowiada mierze kata rownej ok. 52° — 53°. Zatem przyjmujemy a = 52,5°.

Oznacza to, ze miara kata a = 52,5° nalezy do przedziatu <50°,90°), bo liczba 52,5 miesci si¢
pomiedzy 50 a 90.

Odp. D



27.31.

Rysujemy trojkat rownoramienny, bedacy przekrojem osiowym stozka.

63, 63 ’

. a . b
h sina =< sin fi = Z

30° an) 30

b
a . tga:ﬂﬁ lg;’i:;?
A C h
r r

a1l

j a
cos fi= z

Lewa potowe tego przekroju kojarzymy z trdjkatem prostokatnym z karty wzoréw (str. 14).
Z funkcji trygonometrycznych kata 30° w trojkacie prostokatnym:

r
c0s30° = —— -
63

V3 or

uwzgledniamy cos30° = é

T = m - mnozymy roéwnanie ,,na krzyz”
2r =63-4/3
2r=6-3
2r=18 |12
r=9.

Podstawa stozka jest koto o promieniu r = 9.
Pole tego kota jest rtowne P=7-1> =7-9° =81rx.

Odp.D



27.32.
Rysujemy trojkat rownoramienny, bedacy przekrojem osiowym stozka.

’ - F— B
8 3 h 8 3 sin a=i—"_ sin i = g
C o

a cosa = cos fi= Z

3 AT {30 - "
)

b
) tg(x:% tefi=_
r r ‘ b

a1l

Lewa potowe tego przekroju kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty wzoréw (str. 14).
Z funkcji trygonometrycznych kata 30° w trojkacie prostokatnym:

c0830° = — — - uwzgledniamy cos30° = ﬁ
83 2
V3or

T = m - mnozymy réwnanie ,,na krzyz”
2r =833

2r=8-3

2r=24 |: 2

r=12

Odp.D



27.33.
Rysujemy trojkat rownoramienny, bedacy przekrojem osiowym stozka.

B b
l l sin g = tg sin fi= =
c

a cosa = .l cosfi= E

C C

30° 30 z b
L] tga= 5 tg fi= 5

r r A b (

Lewa polowe tego przekroju kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty wzorow (str. 14).
Z funkcji trygonometrycznych kata 30° w trojkacie prostokatnym:

. 6 . . 1
sin 30° = 7 - uwzgledniamy sin30° = >

- mnozymy réwnanie ,,na krzyz”

1g30° = 6 - uwzgledniamy 7g30° = ?
r

—=— - mnozymy réwnanie ,,na krzyz”

18
r=—=
J3
Usuwamy niewymiernos¢ z mianownika, * Stozck
18 V3 183 ;
zatem r=—-—=—=6\/§_ p=rrl
B33
V= —lm 2h
Dla r= 6\/5’ l = 12 Obliczamy pOle gdzwﬁ'_ie.sl promieniem podstawy, h — wysokoscia,
calkowite stozka (korzystamy z karty 4~ dingodoly tworzace stozka

WZorow, str. 14).

P=7r-r-(r+l)
P=r-6\3 (643 +12)= 633 2(6/3 +12) =36 37 + 7243 7 = 1087 + 7237

Odp. A



27.34.
Rysujemy trojkat rownoramienny, bedacy przekrojem osiowym stozka.

h=346

. a . b
sing = — sin fil= =
C c

b a
cosa= - cos fi= z

60

b
a

a
tga=— tg fi=
ga=7g g/

r r

Lewa potowe tego przekroju kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty wzorow (str. 14).
Z funkcji trygonometrycznych kata 60° w trojkacie prostokatnym:

3J6

1g60° = —— - uwzgledniamy 7g 60° = J3

\/—:3\/6

J3r=3J6 /3
r=342

Dla r =32, h =36 obliczamy objetos¢ ~ Stozsk
stozka (korzystamy z karty wzoréw, str. 14). )

V:lﬂ"l"z'h
3

B, =nrl
P=ar(r+l)

,

gdzie r jest promieniem podstawy, & — wysokoscia,
[ — dlugoscia tworzacej stozka

V=%7z-(3\/§)2-3\/_=%7z-9-2-3\/g:18\/37z

Odp.D



27.35.
Rysujemy trojkat rownoramienny, bedacy przekrojem osiowym stozka. Zaznaczamy
promien podstawy r =9 oraz kat 60° pomiedzy wysokoscia stozka a jego tworzaca.

| =

o

. a .
sino= = sin ff =

C

b a
a cosa = — cos fi= z
-

] . _— _5
tga= ; lg;’i—u

F=9 A b C :

Lewa polowe tego przekroju kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty wzorow (str. 14).
Z funkcji trygonometrycznych kata 60° w trojkacie prostokatnym:

V3

sin 60° = ? - uwzgledniamy sin 60° = -5

- mnozymy réwnanie ,,na krzyz”

+ Stozek

Ay

P=nar(r+l)

v=Lm

==
2

Usuwamy niewymierno$¢ z mianownika:

gdzie r jest promieniem podstawy, h —wysokoscia,
I — dhugoscia tworzgcej stozka

18 V3 183
zzﬁ.ﬁsz&E

Dlar=9 oraz /=63 obliczamy Py stozka (korzystamy z karty wzordw, str. 14).
B=nrl

P, =7-9-6J3=54/37

Odp. C




27.36.
Rysujemy przekroj osiowy stozka, zaznaczajac $rednicg¢ podstawy oraz kat rozwarcia, zas
szukang tworzgca oznaczamy jako / (rys. 1).

3 r=1,5 r=1,5
Dorysowujemy wysokos¢ stozka, dzielaca kat
rozwarcia na pot oraz $rednice podstawy na pot T e a Iml
(rys. 2). c . e g ®
Leyvq polowe pr‘zekroju osiowego stozka = > . ga=3 teh-g
kojarzymy z trdjkatem prostokatnym z karty

wzorow (str. 14).

Z funkcji trygonometrycznych gérnego kata 60° wyliczamy tworzaca /.

1,5 NE]

sin 60° = -  uwzgledniamy sin 60° = >
V3 15 . o
S5 = -  mnozymy réwnanie ,,na krzyz
V3.1=2-15

V3i1=3 V3

[ =

ol

. . 2 . . 3
Usuwamy niewymierno$¢ z mianownika, zatem / = —-

3

3.3 NED

N

Sl

Odp. B



27.37.
Rysujemy przekroj osiowy stozka, zaznaczajac tworzaca [ = 4 oraz kqt rozwarcia o mierze

90° (rys. 1).

Dorysowujemy wysokos¢ stozka, dzielaca kat
rozwarcia na pot (rys. 2). sina =2 sin f§ =

=
Fsll::‘\

©
=Y

b
. . . a CosSd = — cos fi= —
Lewa potowe przekroju osiowego stozka Bk -

kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty P J ga=3 tef=3
wzorow (str. 14).

Z funkcji trygonometrycznych gornego kata 45° wyliczamy tworzaca /.

V2

sin 45° = 2 -  uwzgledniamy sin 45° = -
g = % =  mnozymy rownanie ,,na krzyz”

2r =442 -2

r=2\/5

cos45° = % -2  uwzgledniamy cos45° = g
g = % > mnozymy roOwnanie ,,na krzyz”
2h =42 12

h=22 e

b, =arl
P=ar(r+l)

Dla r =22 oraz h=22 obliczamy
objetosc¢ stozka (karta wzorow, str. 14).

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I - dlugoécia tworzgee) stozka

V=lzr~r2~h
3

V=%7r-(2\/§)2-2\/_=

=%;T.4.2.2\/_=#”

Odp. B



27.38.
Rysujemy przekrdj osiowy stozka, zaznaczajac kat rozwarcia o mierze 90° (rys. 1).

Dorysowujemy wysokos¢ stozka i = 6, dzielagca

. a . b
sina = — sin fi= 2

kat rozwarcia na pot (rys. 2).

_5 cos =2
Lewa potowe przekroju osiowego stozka meTe e
kojarzymy z trdjkatem prostokatnym z karty
wzorow (str. 14).

b
—_ ==
tga—h tg fi o

Z funkcji trygonometrycznych gornego kata 45° wyliczamy promien r.

tg45° = % -2  uwzgledniamy rg45° =1
1=" -6

6
6=r

* Stozek

Dla r = 6 oraz h = 6 obliczamy objetos¢

. 4 B =arl

stozka (karta wzorow, str. 14). Pegr(r+1)

1
V=—r-r’h

3 _ . .

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,

1 2 I - dlugodcia tworzgee] stozka
V=-r66=

3

1

=§7r-36-6 =T72r

Odp. B



27.39.
Rysujemy przekroj osiowy stozka, zaznaczajac $rednice podstawy 8 i kat rozwarcia (rys. 1).

8 r=4 r=4

Dorysowujemy wysokos¢ stozka, dzielagca kat
rozwarcia na pot oraz $rednice podstawy na pot
(rys. 2).

. a . b
sina= = sin ff= <

b a
cosa= o cos fi= =

_a _b
tga= b lg[i—a

Lewa potowe przekroju osiowego stozka

kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty
wzorow (str. 14).

Z funkcji trygonometrycznych gornego kata 60° wyliczamy wysokos$¢ /.

tg60° = % -  uwzgledniamy #g 60° = V3

4
J3=- |-k

h
J3-h=4 V3

4
h=—
J3
o . 4 3 43
Usuwamy niewymiernos¢ z mianownika, zatem h = —-— = ——.
3 V3 3

Odp.D



27.40.

Rysujemy przekroj osiowy stozka, oznaczajac $rednicg podstawy 12 i kat rozwarcia 60°.
Kat miedzy tworzacg a podstawg oznaczamy jako « (rys. ).

O &

» Trojkat rownoboczny

c a — dhugosc boku

l h —wysokos¢ trojkata
_ H\.‘E 2
a h= 2 R= Eh
ﬂ- P = a JE r= l h
AT =3
12 12 1 a ; ) ’

Obliczamy miare¢ kata « , zatem 180° — 60° = 120° oraz a =120°:2 = 60°, wigc trojkat jest
réwnoboczny (rys. 2).

Wysokos¢ h obliczamy na podstawie karty wzorow (str. 9) — wzor na wysokos$¢ trojkata
réwnobocznego.

h:—“f =—12;/§ =643.

Odp. C




27.41.
Obliczamy bok trojkata 18/3:3=6/3 . Rysujemy przekroj osiowy stozka (rys. 1).

@ @ » Trojkat rownoboczny
C a — dlugos¢ boku
6'\[? 6'\’3 6’\{? 61’? h —wysokosé trojkata
h a a h= ﬂ':{i R= %h
a potB L,
64? = 3 G r= 3ﬁ A a B 4 3

Rysujemy wysokosc¢ h stozka (rys. 2), obliczamy jej dtugos¢ na podstawie karty wzoréw
(str. 9) — wzor na wysoko$¢ trojkata rdwnobocznego o boku a = 6V3.

a\/§:6\/§-\/§:6-3

h=

= 9 . + Stozek

2 2 2

b =arl
P=ar(r+l)

k)

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I - dlugodcia tworzgee] stozka

Dla r =33 orazh =9 obliczamy objetos¢
stozka (karta wzorow, str. 14):

V=l7z-r2~h
3

V:%ﬁ.(g,\/i)Z -9:§7r-9-3-9:817r.

Odp. A



27.42.
Rysujemy przekroj osiowy stozka (rys. 1).

@ » Trojkat rownoboczny
C a — dlugos¢ boku
2’\’? 2’\’? h —wysokos¢ trojkata
h
a a h= & R= 3,&,
2 3
F P = a3 r= ! h
T 3
243 r=+43 r=4{3 1 a B

Rysujemy wysoko$¢ & stozka (rys. 2), obliczamy jej dlugos¢ na podstawie karty wzorow
(str. 9) — wzor na wysokos$¢ trojkata rownobocznego o boku a = 243

a3 24343 _2:3

h=

= 3. + Stozek

2 2 2

P, =mrl
P=ar(r+l)

2

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I — dlugoscia tworzgce) stozka

Dla r=+/3 oraz h =3 obliczamy objetos¢
stozka (karta wzorow, str. 14):




27.43.
Rysujemy przekroj osiowy stozka (rys. 1).

Rysujemy wysokos$¢ h stozka (rys. 2), ktdra podzielita Srednice podstawy na pot.

Zatem promien podstawy stozka jest rowny r=——.

Podstawg stozka jest kolo o promieniu r=—. Kolo
8 Wzor na pole kola o promieniu r:
Obliczamy pole tego kola.
Obwaod kola o promieniu
P=r-r’ L :ZEr
2
V2 2 1
= — - e— =
8 64 32



27.44.

Rysujemy przekroj osiowy stozka (rys. 1).

0

r =447

8

8

Rysujemy wysoko$¢ h stozka (rys. 2), obliczamy jej

dlugo$¢ na podstawie karty wzorow

(str. 9) — wzdr na wysokos$¢ trojkata rownobocznego

o boku a=8.

h :£:¥:4\/§ (rys. 3).

2

Dlar=4orazh =43 obliczamy objetos¢

stozka (karta wzorow, str. 14):

V=l7z-r2~h
3

V=%7r'42 443 .

Odp. A

Ia

r=4

» Trojkat rownoboczn

a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata

3

(NG 2
a a h= = R=Z=
2 3
V3
Lo L,
A r B 4 2
» Stoiek
b =arl
P=nr(r+l)

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I — dlugoscia tworzace] stozka




27.45.
Obliczamy bok trojkata 6:/6:3=26 . Rysujemy przekroj osiowy stozka (rys. 1).

® @
246, 246 =246,

a
246 r=+46 r=+6

Rysujemy wysokos$¢ A stozka, ktora podzielita srednice podstawy na pot, zatem promien

podstawy ma dhugos¢ r = J6 (rys. 2).

+  Stozek

Dla  =+/6 oraz 1 =26 obliczamy Py
stozka (karta wzorow, str. 14):

P=nr(r+l)
1

V=zarh
2

B =rrl

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
1 — dlugoscig tworzgee) stozka

P=7-v6-26=7-/6-6-2=
6

=7-6-2=12x

Odp. A




27.46.

Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka (rys. 1).

0

a r=7

Rysujemy wysoko$¢ A trojkata rownobocznego,

ktora podzielita srednice podstawy na pol, zatem

promien podstawy ma dlugo$¢ r = % .

Z karty wzorow (str. 9) mamy wzor h =

NEY; a3

a3
—

»  Trojkat rownoboczny

a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata

.[N'E 2
a a h:T R==
L 3
V3
p =12 r=zh
A r B 4 2
b =arl
P=nr(r+l)

3

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I — dlugoscia tworzace] stozka

Dla V = . r= %, h= > wykorzystujemy wzor na objeto$¢ stozka (karta wzoréw,

str. 14).
V=l7z-r2 h
3
ﬁzzﬁ.(zjz.aﬁ
3 3 2 2
3z 7w a’ &

3 3 4 2
a

3 24
Mnozymy rownanie ,,na krzyz”
3-a’ =241

3a° =24 13
a =3 o
a=2

Zatem s$rednica podstawy stozka ma dtugos¢ 2.

Odp. B




27.47.

Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka (rys. 1).

@

a
Rysujemy wysokos$¢ A trojkata rtownobocznego,
ktoéra podzielita $rednice podstawy na pot, zatem

promien podstawy ma dlugos¢ r = % .

a3
—

Z karty wzorow (str. 9) mamy wzor h =

DlaV:9\/§7r,r:%
str. 14).
V:17z ¥’ h
3
2
ofir Lo [a) a3
37 2 2
2
03g = .4 a3
3 4 2
3
9J§n=a‘/§” -24
24
3
24-9\/§7z=24-“2‘f”

216337 =a’3x |:\/§7r
216 =d’ A

6=a

» Trojkat rownoboczny

c a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata

) o3 R=1h
2 3
3 1
o1
A r B 4 2
* Stozek
B =mrl

P=gr(r+l)

3

gdzie » jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I — dlugoscia tworzacej stozka

, h= % wykorzystujemy wzor na objetosc¢ stozka (karta wzorow,

"*5:@:3\/5.

Dla a = 6 wysokosc¢ stozka ma dtugos¢ h = >

Odp. C




27.48.

Jesli tworzaca [ stozka jest rOwna $rednicy podstawy 2r, to przekrojem osiowym stozka musi

by¢ trojkat rownoboczny (rys. 1).

Rysujemy wysokos$¢ A trojkata rtownobocznego,
ktoéra podzielita $rednice podstawy na pot, zatem

. s a
promien podstawy ma dlugos¢ r = 5

Z karty wzordow (str. 9) mamy wzor h= %.

Dla V:&, :2,
3 2
str. 14).
V:lﬂ-r2 -h
3
3z _lﬂ a z_a\/g
3 3 2 2
i _x @ a3
3 3 4 2
3
\/572' _ a \/572' | \/572'
3 24
1_a
3 24
Mnozymy rownanie ,,na krzyz”
3-a° =24-1
3a’ =24 |3
a’=8 |§/—
a=2

Obliczamy pole przekroju osiowego stozka (czyli
pole trojkata rownobocznego o boku a = 2).

a2\6=22\6=4\6=£
y .

4 4

P, =
Odp.D

» Trojkat rownoboczny

c a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata

; ;,:‘NG R:E
2 3
3
ptB L,
1 r B 4 3

B =mrl

gdzie » jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I — dlugoscia tworzacej stozka

h= - wykorzystujemy wzor na objetos¢ stozka (karta wzorow,

» Trojkat rownoboczny

. ., potV3 R=2h
h 2 3
3 1
!?‘=“J_ rth
1 y B 4 3

c a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata




27.49.

Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka (rys. 1).

0

a r=-= r==
2 2
Rysujemy wysoko$¢ A trojkata rownobocznego,
ktora podzielita srednice podstawy na pol, zatem
., Iy a
promien podstawy ma dlugo$¢ r = 5

Z karty wzorow (str. 9) mamy wzor h =

a3
—

Dla V=9\/§7r, r=%
str. 14).

937z = |24

a*3r
24
216\37 =a’\3x \:\/gfz

216 = d’ 3/

6=a

24.937 =24.

»  Trojkat rownoboczny

c a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata

PG

2

a h

A " B

* Stoiek

b =arl
P=nr(r+l)

3

I — dlugoscia tworzace] stozka

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,

, h= aT wykorzystujemy wzor na objetos¢ stozka (karta wzoréw,

Obliczona $rednica podstawy a = 6 powoduje, ze promien podstawy ma dlugos$¢ 6 : 2 = 3.

Odp.D




27.50.

Rysujemy przekrdj osiowy stozka, oznaczajac kat rozwarcia 60°.
Kat miedzy tworzacg a podstawg oznaczamy jako a (rys. ).

O @

2r 2r=a

Obliczamy miare¢ kata « . Zatem: 180° — 60° = 120°. T
. : . rojkat rownoboczny

Nastepnie, & =120°:2 =60°, wigc przekrojem . o dlomodc boka

osiowym stozka jest tréjkat rownoboczny o boku a h — wysokos¢ trojkata

(rys. 2). ) a3 Rl

Wykorzystujemy wzor na wysoko$¢ trojkata 4 - 3
P, = a” pe :h‘

roOwnobocznego A :% (karta wzoréw, str. 9). N 4 ? ) -

Dla V = 64\3/5” , V= %, h= % wykorzystujemy wzor na objetos¢ stozka (karta wzorow,

str. 14).

V= l T-r:-h

3
643z _1_(a) a3
3 3 2 2
6437 T a® avJ3

3 3 4 2
64~/37 B a3

3 24
Mnozymy rownanie ,,na krzyz”

3-a°\37=24-64\37 e

3a’ =24-64

3a® =1536 :3
a® =512 3/
a=8

Dla a = 8 wysokosc¢ stozka ma dtugos¢ 4 =

§=@=4\/§.

2

Odp. B




27.51.

Rozwiazanie I:

Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka (rys. 1).
Zakladamy, ze Srednica podstawy ma dhugos¢ a, + Trojkat rownoboczny

podobnie jak tworzaca stozka. - a - diugosé boku

@ @ h — wysokos¢ trojkata
. ) o3 R=1h
a a 2 3
a a ENE) 1

4 N\

a a

Rysujemy wysokos¢ H trojkata rownobocznego (rys. 2).
Z karty wzorow (str. 9) mamy H = % , Wyznaczamy z tego wzoru a (Srednice podstawy).

a3

H=%2 -2
2

2.H=2. i

2H =a 3 |;J§

2H

=a

=

2H L . . . . 2H~N3
Zatem a = f . Usuwajac niewymierno$¢ z mianownika, mamy a =

3

2H 3
NG
Odp. B

Rozwigzanie II:

» Trojkat rownoboczny

W obliczeniach korzystamy z przyblizenia V3~1,73.
Przyjmujemy dowolng dodatnig warto$¢ H, moze by¢

c a — dhugosé boku
h — wysokos¢ trojkata

rng=10 (rys. 1). . ) a3 g2
B L
1 B 4 3
a a
H=10
Va
a

a3

Dla i = 10 (ustalone na poczatku) oraz dla V3~173 korzystamy ze wzoru A = - (karta

wzorow, str. 9), z ktorego wyliczamy wartos¢ a (Srednice podstawy).



h=
2
oo @73
2
10 = 1,73a 2
2
2.10=2. 1734
20=1,73a 11,73
20
_:a
1,73

11,56 =a (rys. 2).

Konsekwentnie korzystajac z V3 ~1,73 oraz H=10 sprawdzamy, dla ktorej z czterech
propozycji odpowiedzi otrzymamy wynik najbardziej zblizony do 11,56.

A.2H=2-10=20 B. 2H‘/§z2'10'1’73=34’6z11,s3
3 3 3
C.2\3H ~2-1,73-10 =34,6 .%’:%:?:@67

W przypadku odp. B otrzymaliSmy rezultat 11,53, najblizszy wynikowi 11,56.

Oznacza to, ze odp. B jest poprawna.



27.52.

Rozwiazanie I:

Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka (rys. 1).

Rysujemy wysokos¢ H trojkata rOwnobocznego oraz promien r podstawy stozka (rys. 2).

0 AN ® v :

- a
sing = — sin fi=—
C C

\S

b a
a cosa=_ cos fi=—

_

a b
. tga=— tg fi=—
- ga=jg gf=

60’ 60° 607 ¢~ 60° 4
r r

Lewa potowe przekroju osiowego stozka kojarzymy z trojkatem prostokatnym z karty
wzorow (str. 14).

Wielkosci H i r sg zwigzane funkcjg tangens kata 60°. Zatem:

tg60° = 7 - uwzgledniamy #g 60° = J3

r

\/_ZE | -7
r

r\/§=H.

Odp. B

Rozwigzanie II:

W obliczeniach korzystamy z przyblizenia J3~173.

Za jedna z wielkosci: r, H podstawiamy jaka$ dodatnig warto$¢ liczbowa, np. H =4, (rys. 1),
nastepnie dla przyjetego H = 4 obliczamy r.

@ @ B . a . b
0 19/ sin = - sin fi = -
4 . a cosa = ? cos fi= g
H=
) o > ’ tg o= % tg f= 2
60N 1 /o0 7
r r =231 r=231
H .
tg60° = — - uwzgledniamy #g 60° = V321,73
r
4
1,73 =— | .7
r
1,737 = 4 11,73

4
r=— 2231 (1ys.2).
1,73 (1ys- 2)

Uzywamy przyblizenia V3 ~1,73 oraz podstawiamy r = 2,31, H = 4 do rownan
przedstawionych w odpowiedziach sprawdzajac, ktére z nich jest prawdziwe. Zatem:
A. r=H+3, czyli 2,31=4-1,73, zatem 2,31 = 6,92

B. H=rv3,czyli 4=231-1,73, zatem 4 = 3,9963



HA3 ,czyli 2,31 = 4-173

, zatem 2,31 = 1,73

3 231-1,73

D. H= R czyli 4 = 39963

zatem 4

, wiec 4 =0,999075.

Roéwnose 4 = 3,9963 jest najblizsza prawdzie. Oznacza to, ze odp. B jest poprawna.



27.53.

Rozwiazanie I:
Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka, o dtugosci Srednicy
podstawy réwnej 2r, takiej samej jak dhugosé + Trojkat rownoboczny
tworzacej stozka (rys. 1).

c a — dhugosé boku
h—wysokos¢ trojkata

=
h:®\‘—3 R:E
2 3

R;=H_J§ r==h
4 3

Rysujemy wysokosc¢ A trojkata rownobocznego (rys. 2).
Z karty wzorow (str. 9) mamy 4 = % . Poniewaz z rys. 2 wynika, ze a = 2r, to do wzoru

a3

h = 5 wstawiamy 2r w miejsce a.
h= 2r2\/§ -> 27 si¢ skracaja
h=r3.

Odp. C

Rozwigzanie II:

W obliczeniach korzystamy z przyblizenia J3~173.
W miejsce r podstawiamy jaka$ dodatnig warto$¢ liczbowa, moze by¢ np. r =4, (rys. 1),
nastepnie dla przyjetego r = 4 obliczamy A.

» Trojkat rownoboczny
@ c a — dhugosé boku

h—wysokosc trojkata

8 8 _ a3 _2

h h y ¢ "= k=3
ptB L,

(:- F A a B 4 .

r=4 r=4 8

Jesli przyjeliSmy r = 4, to wowczas $rednica podstawy ma dlugos¢ 8, tym samym — zgodnie
z tre$cig zadania — tworzaca stozka tez ma dtugos¢ 8 (rys. 2), tym samym przekrdj osiowy
stozka jest tréjkatem rownobocznym.

Wysokos$¢ stozka jest wysokoscia trojkata rownobocznego o boku a = 8.

Zatem h= # ~ 8-1,73

=6,92.

Konsekwentnie korzystajac z przyblizenia 3 1,73 oraz z zalozenia r = 4 sprawdzamy, dla

ktorej z odpowiedzi otrzymamy wynik najbardziej zblizony do 6,92.

A V34173 17 g 3 4173
4 4 2

C. r/3~4:1,73=6,92 D. 2r\/3~2-4-1,73 =13,84

= 3,46



W przypadku odp. C otrzymalismy pozadany rezultat 6,92.

Oznacza to, ze odp. C jest poprawna.



27.54.

Rozwiazanie I:

Rysujemy trojkat rownoboczny bedacy przekrojem osiowym stozka (rys. 1).

Rysujemy wysokos¢ stozka, zaznaczamy promien r podstawy stozka, wobec tego $rednica
podstawy stozka ma dtugos¢ 2r (rys. 2).

®

2r
Przekrojem osiowym stozka jest trojkat rownoboczny o boku 2r, zatem tworzaca stozka tez
musi mie¢ dlugos¢ 2r (rys. 3).

Odp. A

Rozwigzanie II:
W miegjsce r podstawiamy jaka$ dodatnig warto$¢ liczbowsa, moze by¢ np. r = 6, (rys. 1),
nastgpnie dla przyjetego r = 6 obliczamy dtugosc
tworzacej / stozka.

c a — dhugosé boku
@ @ h—wysokosc trojkata

» Trojkat rownoboczny

1 L 12 12 “ U ==
- Il - Pzﬂ‘zm'l’g r=—h
1 B 4 3
7 6 (] 6
r=6 r==6 12

Jesli przyjeliSmy r = 6, to wowczas $rednica podstawy ma dlugos¢ 12, tym samym — zgodnie
z trescig zadania — przekroj osiowy stozka jest trojkatem rownobocznym.
Jego bok ma dtugo$¢ 12, wiec tworzaca stozka tez musi mie¢ dtugosé 12 (rys. 2).

Podstawiajac konsekwentnie » = 6 do propozycji odpowiedzi sprawdzamy, w ktorym
przypadku otrzymamy wynik najbardziej zblizony do 12. Zatem:

A 2r=2-6=12 B.r+2=6+2=8
C. /3 ~6-1,73 =10,38 D. 2r/3 ~2-6-1,73 = 20,76

W przypadku odpowiedzi A otrzymaliSmy pozadany wynik 12.

Oznacza to, ze odp. A jest poprawna.



27.55.
Rysujemy przekroj osiowy stozka ze $rednicg podstawy d jako trojkat rownoboczny, wiec
wszystkie jego katy majg miary 60° (rys. 1).

@ ©)

60’ 60°
d d

Jesli trojkat jest rownoboczny 1 jeden z jego bokow jest rowny d, to kazdy z dwoch
pozostatych tez ma dtugos¢ d, tym samym tworzaca stozka ma dlugos¢ d (rys. 2).

. . . » Trojkat rownoboczny
Wysokosc stozka jest rowna wysokosci trojkata . o dlugosé boku
rownobocznego o boku d. h —wysokosé trojkata
h= .[N'E R= 2
. , h o a = =3
Wykorzystujac wzor na wysokos¢ trojkata Z = ?
I3 y 173
rownobocznego z karty wzorow (str. 9), R=== r=zh
4 4 B

otrzymujemy h =

d3
==

Odp. C




27.56.
Rysujemy trojkat rownoramienny bedacy przekrojem osiowym stozka zwracajac uwage, ze
ramiona trojkata muszg by¢ rownej dlugosci (rys. 1).

® @
343 343 [=343 =343
h
Fany

6 r=3 r=3 ~ Stozek
Rysujemy wysokosc¢ dzielgca $rednice ‘
podstawy stozka na pot, wigc promien r =3
(rys. 2).

P=nr(r+l)

v=Larn

==7
3

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
1 — dlugoscig tworzacej stozka

Dlar=3orazl= 33 korzystamy ze wzoru
na Pj stozka (rys. 3). Zatem:
B =rrl

P, =7-3-33 =937

Odp. A



27.57.
Rysujemy trojkat rownoramienny bedacy przekrojem osiowym stozka zwracajac uwage, ze
ramiona trojkata muszg by¢ rownej dlugosci (rys. 1).

0 ©)

/]
2 r=1

B
r=1

Rysujemy wysokos¢ dzielaca srednice podstawy stozka na pol, wigc promien podstawy ma
dlugos¢ r =1 (rys. 2).

Odp. A



27.58.
Rysujemy trojkat rownoramienny bedacy przekrojem osiowym stozka zwracajac uwage, ze
ramiona trojkata muszg by¢ rownej dlugosci (rys. 1).

r=3 r=3
Rysujemy wysokosc¢ h dzielaca srednice podstawy stozka na pol, wigc promien r = 3 (rys. 2).

Z tw. Pitagorasa wyliczamy h. Zatem:

PR =

32+h2:52

9+h*=25

W =25-9 " Stozek

Fet6 I ;

h:4 : g;;‘jErH]

3

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,
I — dlugoscia tworzgcej stozka

Dla r =3 oraz h = 4 obliczamy objetos¢ stozka
(karta wzoréow, str. 14):

V:lﬂ.rz.h
3

velza-liou-1 5362120,
3 3 3

Odp.D



27.59.
Rysujemy trojkat rownoramienny bedacy przekrojem osiowym stozka zwracajgc uwage, ze
ramiona trojkata musza by¢ réwnej dtugosci (rys. 1).

@

5

Rysujemy wysokos¢ dzielgca srednice podstawy stozka na pot, wige promien podstawy ma
dlugo$¢ r = 2,5 oraz tworzaca stozka jest rowna / = 3 (rys. 2).

Odp. B

27.60.
Rysujemy trojkat rownoramienny bedacy przekrojem osiowym stozka zwracajac uwage, ze
ramiona trojkata muszg by¢ rownej dlugosci (rys. 1).

0 @

13 13 l

ﬂ .
24 r=12 r=12

Rysujemy wysokos¢ h dzielacg $rednice podstawy stozka na pot, wigc promien podstawy ma

dlugo$¢ r =12 (rys. 2).

Z tw. Pitagorasa wyliczamy /. Zatem:

P+ht=P
122+ h2 =132

144 + h* = 169

R =169 — 144

h =25 Na
h=5

Odp. B




27.61.

Rysujemy przekrdj osiowy stozka i zaznaczamy dany kat 30° miedzy wysokoscig stozka

a tworzacg (rys. 1). Potem oznaczamy jako @ miar¢ kata nachylenia tworzacej do podstawy
(rys. 2).

Obliczamy miare¢ kata a (rys. 3). Zatem 180° — 60° = 120°, wigc a = 120° : 2 = 60° (rys. 4).
Na rys. 4 wida¢, ze promien podstawy rowny %, jest 2 razy kroétszy od tworzacej stozka

réwnej a.

Odp. B

27.62.
Rysujemy przekroj osiowy stozka (rys. 1).

Tréjkat prostokatny réwnoramienny
ma katy 90°, 45°, 45°

Wysokos¢ stozka dzieli kat rozwarcia 90° na pot.

W ten sposob, kazdy z powstatych dwoch trojkatow, jest prostokatny réwnoramienny, bo
ma katy 90°, 45°, 45° (rys. 2).

Zatem wysokos$¢ stozka o dlugos$ci x jest 2 razy krotsza od srednicy podstawy dtugosci 2x.

Odp. C



27.63.
Rozwazmy przyktadowy stozek spetniajacy warunki zadania.
Na jego przekroju osiowym zaznaczamy tworzaca o dlugosci 2 1 wysokos¢ réwng 1 (rys. 1).

3]
[3¥]

Lewa potowe przekroju osiowego stozka
kojarzymy z trojkatem z karty wzorow (str. 14). sina=2  sing=2

Szukamy funkcji trygonometrycznej kata f
wiazacej wysokos¢ z tworzaca. 4 3 ~c

Jest to funkcja cos f = %, wiec f=60° (rys. 2).

Jesli f = 60°, to szukany kat rozwarcia stozka wynosi 120° (rys. 3).

Odp. C

27.64.

Rozwazmy przyktadowy stozek spetniajacy warunki zadania.

Na jego przekroju osiowym zaznaczamy tworzacg o dlugosci 5 1 wysokos¢ réwna 3.
Oznaczamy przez f miar¢ kata migdzy tworzaca a wysokoscia (rys. 1).

Z tw. Pitagorasa wyliczamy r. Zatem:

r2+32:52 y smrx:?
}/'2 + 9 - 25 c a cosa = [4 cos fi= 4
?=25-9 ! )

=16 NB 4 ) “e Ty #Pta

r=4 (rys.2).

Lewa potowe przekroju osiowego stozka kojarzymy z trojkatem z karty wzoréw (str. 14).
. s L 4
Obliczamy szukang warto$¢sin £, wigc sin f = 3 =038.

Odp. C



27.65.
Rysujemy przekroj osiowy stozka i zaznaczamy kat o miedzy tworzaca stozka a pltaszczyzng

podstawy (rys. 1).
Kojarzymy lewg potowe przekroju osiowego stozka z trojkatem z karty wzordéw (str. 14).

B a b
sina= - sin fi = z
C
l ! owep= g
a b
i . tga=> tgfi=—
4 b C b a

Ze wzgledu na cosa = % , rozwazamy przyktadowy stozek w ktorym r =1 oraz / = 4 (rys. 2).

Jesli promien » = 1, to $rednica podstawy ma dtugos¢ 2.
Oznacza to, ze tworzaca stozka, o dlugosci 4, jest 2 razy dluzsza od Srednicy podstawy.

Odp. A




27.66.

A -r* =647 - zwarunku na pole powierzchni

dr-r* =641 |z

4r* = 64 :4
r? =16 rE
r=4

Dla r = 4 korzystamy ze wzoru na objetos$¢ (karta wzoroéw, str. 14):

3

V==r-r

V:i7r-43 =ﬂﬂ-64=mﬂ'=@ﬂ'.
3 3 3

Odp. B

27.67.

%7[ -’ =36r = zwarunku na objeto$¢ kuli

%72"1’3 =36r |im

4

—r3 =36 -3
3
3-fr3=3-36

3
4r° =108 |: 4
=27 |3\/—
r=3

Promien rowny » = 3 oznacza, ze Srednica kuli jest rowna 6.

Odp. D

7
=

4
V==nar
J

v gdzie r jest promieniem kuli

7
=

P=4ny*

4
V==nar
J

v gdzie r jest promieniem kuli




27.68.
Promien kuli jest polowa $rednicy, wigc r = 12:2 = 6.

Dla r = 6 liczymy objetosc kuli (karta wzorow, str. 14).

3

V==m-r

vt e =t 016=2219 1 88,
3 3

Odp. A

27.69.

gdzie r jest promieniem kuli

(

Ar-r* =127
Ar-r* =127
4r* =12

rr=3

-z warunku na pole powierzchni
¥/
|:4

N

r=+3

a
=

v gdzie r jest promieniem kuli

Promien rowny r = J3 oznacza, ze Srednica kuli jest rowna 2.3

Odp. C

—> z warunku na objetosc kuli

=
=

P=4ny*

4
V==nar
J

v gdzie r jest promieniem kuli




27.71.
Rozwiazanie I:
Korzystamy z karty wzorow (str. 14),

+ Walec

Z tym ze promien podstawy stozka to
nie r, tylko R. B, =2nrh
Woéwecezas: P=2xr(r+h)
V,=r-r"-h > objetos¢ walca g
. . . rr . [ gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokosdcia
Vi=—m-R"-h -> objetos¢ stozka || - | wala

1
2 2
wr -h=—n-R"-h T
—> 3
Vi | S
Ve
1 s P =arl
2 2 —
PP h==R%*.h |h P=nar(r+l)
3 V= —lm':h
2 1 2 2 -
r-=—R |:R
3 gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokoscia,
2 I — dlugoscia tworzace) stozka
r 1 |\/—
— ==
R 3

J3

3

i
T

Sl

RS
= —, usuwajac niewymiernos¢ z mianownika, otrzymujemy
J3

-

S
%

>u|\

Odp.D

Rozwigzanie II:
Przyjmujemy, ze kazda z bryt ma wysokos$¢ & = 5 (réwnie dobrze moze by¢ inna wartosc).
Stosujemy strategie eliminacji, sprawdzajac po kolei kazdy z czterech warunkéw

proponowanych w odpowiedziach. Stosujemy przyblizenia 7 = 3,14, V3~1,73, % =0,33.

Sprawdzamy, w ktorym przypadku objetosci obu bryl beda najbardziej zblizone do siebie.

A. Warunek L 3.
R

Aby byt on spetniony, to mozemy przyja¢ np. r =3 oraz R = 1.
Obliczamy objetos¢ walca: V,, =z -r° -h~314-3*.5=314-9.5=141,3.

Obliczamy objetos¢ stozka: V,, = %ﬂ' ‘R*-h=~033-314-1*-5=0,33-3,14-1-5=5181.

B. Warunek I l
R 3

Aby byt on spetniony, to mozemy przyja¢ np. r =1 oraz R = 3.



Obliczamy objetos¢ walca: V,, =z -r>-h~3,14-1>-5=314-1-5=15,7.

Obliczamy objetos¢ stozka: V), = %ﬂ-Rz -h~033-314-3°-.5=0,33-3,14-9-5=46,629 .

C. Warunek — = \/5, czyli LN 1,73.
R R
Aby byl on spelniony, to mozemy przyjaé np. r = 1,73 oraz R = 1.
Obliczamy objetos¢ walca: V,, = - r2-h=314-173%-5~3,14-2,99 -5 = 46,943

Obliczamy objetos¢ stozka: V,, = %72’ “R*-h=~033-3,14-1-5=0,33-3,14-1-5=5,181.

D. Warunek — = ﬁ , czyli LS 1,73
R 3 R 3
Aby byt on spetniony, to mozemy przyjac np. r = 1,73 oraz R = 3.
Obliczamy objetos¢ walca: V,, =z 7> -h~3,14-1,73%-5~3,14-2,99-5 = 46,943 .

Obliczamy objetos¢ stozka: V, = %ﬂ-Rz -h~0,33-3,14-3*-5=0,33-3,14-9-5 = 46,629 .

W przypadku odp. D objetosci obu bryt: 46,943 oraz 46,629 sa najbardziej zblizone do siebie.

Oznacza to, ze odp. D jest poprawna.



27.72.
Rozwiazanie I:

Niech r bedzie dlugoscig promienia * Wake
podstawy walca.
Woéweczas srednica podstawy stozka P, =2rrh
(zgodnie z trescig zadania) tez jest P=2zr(r+h)
réwna r, wigc promien podstawy b
stozka wynosi 0,57.
[ gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokosdcia
- o~ walca

Oznaczmy:
h — wysokos$¢ walca
H — wysokos¢ stozka

Korzystamy z karty wzorow (str. 14),

P =arl
porownujac wzory na objetos¢ obu P=nr(r+l)
bryi V= —lm':h

2 Y
VW =x-r-h > OijtOSC walca gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia,

[ - dlugoscia tworzacej stozka

VS:%ﬂ-(O,Sr)Z-H > objetosé

stozka

2 1 2
7-r’-h=-n-(05r) -H b4

VW L/—J

Vs

r2-h=§~(0,5r)2-H [-3
3.7 h=3%-(o,5r)2 H
3r2-h=(0,5r) -H
3r*-h=0.25"-H B
3h=025H -4
4-3h=4-0,25-H
12h=H

Rownanie 12/ = H oznacza, ze wysokos¢ walca jest 12 razy krétsza od wysokosci stozka.

Odp. A

Rozwigzanie II:

r=5 > przyjmujemy przyktadowa dlugos$¢ promienia podstawy walca

2R=5,wigcR=2,5 = przyjmujemy $rednice podstawy stozka rowng przyjetej
dtugosci promienia podstawy walca



Stosujemy strategi¢ eliminacji, sprawdzajac po kolei kazdy z czterech warunkoéw
o . o 1
proponowanych w odpowiedziach. Stosujemy przyblizenia 7 ~ 3,14 oraz 3 0,33.

Sprawdzamy, w ktorym przypadku objetosci obu bryl beda najbardziej zblizone do siebie.

A. Wysokos¢ walca jest 12 razy krotsza od wysokosci stozka.
Przyktadowo przyjmijmy wys. walca h = 1, wys. stozka H = 12.
Obliczamy V walca: V,, =7z -r°> -h~3,14-5*-1=3,14-25-1=178,5.

Obliczamy V stozka: V = %;; ‘R*-H ~0,33-314-2,5°-12=0,33-3,14-6,25-12 =77,715.
B. Wysoko$¢ walca jest 18 razy krétsza od wysokosci stozka.

Przyktadowo przyjmijmy wys. walca h = 1, wys. stozka H = 18.
Obliczamy V walca: V,, =7z-r> -h~3,14-5*-1=3,14-25-1=178,5.

Obliczamy V stozka: V = %E'RZ -H ~033-3,14-2,5°-18=0,33-3,14-6,25-18 ~ 116,57 .
C. Wysokos¢ walca jest 12 razy dluzsza od wysokosci stozka.

Przyktadowo przyjmijmy wys. walca h = 12, wys. stozka H = 1.
Obliczamy V walca: V), = zrt h=314-57.12=314-25-12 =942

Obliczamy V stozka: V = %72' ‘R*-H ~033-3,14-2,5*-1=0,33-3,14-6,25-1~ 6,48 .
D. Wysokos¢ walca jest 18 razy dluzsza od wysokosci stozka.

Przykladowo przyjmijmy wys. walca h = 18, wys. stozka H = 1.
Obliczamy V' walca: V,, =z -r*> -h~3,14-5% .18 =3,14-25-18 =1413.

Obliczamy V stozka: Vg = %72' ‘R*-H ~033-3,14-2,5*-1=0,33-3,14-6,25-1~ 6,48 .

W przypadku odp. A objetosci obu bryt: 78,5 oraz 77,715 sg najbardziej zblizone do siebie.

Oznacza to, ze odp. A jest poprawna.



27.73.

Nalezy przyrowna¢ do siebie wzory na
pola powierzchni bocznych obu bryt
(karta wzoréow, str. 14):

2r-r-h=rx-r-l |:7
2r-h=r-I |7
2h=1

Oznacza to, ze tworzaca stozka jest
2 razy dhuzsza od wysokosci walca.

Aby si¢ o tym przekonaé, wystarczy do
réwnania 2k =/ podstawi¢ w miejsce h
dowolna liczbe, np. & =5.

Woéwcezas 2-5 =1, wiec 10 = 1.

UzyskaliSmy h =5 oraz I = 10, wigc

+ Stozek

P=2xr(r+h)

V=mnrh

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia
walca

B =arl
P=gr(r+l)

—lm':h

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokodcia,
I - dlugoseia tworzgcej stozka

wyraznie widaé ze tworzgca stozka musi
by¢ dwa razy dluzsza od wysokosci walca.

Odp. B




27.74.

Przyréwnujemy wzory na objetosci obu
bryt (karta wzorow, str. 14)
uwzgledniajac, ze to H, a nie 4 jest
wysokoscig stozka.

T-r |:7
3
r’h=—r"-H | r?
3
h=lH |-3
3
1
3-h=3-—H
3

3h=H, wigc H=3h.

Odp. A

Stozek

F =2nrh

P=2nr(r+h)

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia
walca

B =narl
P=gr(r+l)

V= —lm':h
)

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokodeig,
I - dlugoscia tworzacej stozka




27.75.

Z tresci zadania wynika, ze [ = h.

Przyréwnujemy wzory na pola
powierzchni bocznych obu bryt
uwzgledniajac, ze promien podstawy
stozka to nie 7, tylko R.

2r-r-h=n-R-1 |:7r

2r-h=R-I > Korzystamyzl=h
2r-h=R-h |:h
2r=R, czyli R=2r.

Odp. A

Walec

Stozek

P=2ar(r+h)

V=mrh

gdzie r jest promieniem podstawy, h — wysokoscia
walca

B, =arl
P=gar(r+l)

V= —lm':h

gdzie r jest promieniem podstawy, i — wysokodcig,
I - dlugoscia tworzacej stozka




