29.1.
Wypisujemy liczby spetniajace warunek zadania:

110000 11000 1100 110 11
101000 10100 1010 101

100100 10010 1001

100010 10001

100001

Wszystkich liczb spetniajacych warunki zadania jest 21.

Odp. B

29.2.

Wypisujemy wszystkie liczby 10-cyfrowe, 2000000000

spetniajace warunki zadania.
1100000000

Jest ich 10. 1010000000
1001000000

Odp. B 1000100000
1000010000
1000001000
1000000100

1000000010
1000000001

2

20

200
2000
20000
200000



29.3.

Wypisujemy liczby spetniajace warunki zadania. 3 241 14141
Jest ich 10. 3000 1002 | 1011
1020 1101
1200 1110
Odp. C 2001
2010
2100
29.4.
Wypisujemy liczby spetniajace warunki zadania. 20000000
Jestich 8. 11000000
10100000
Odp. A 10010000
10001000
10000100
10000010
10000001
29.5.

Liczby, o ktore chodzi w zadaniu, mogg si¢ zaczynac jedynka i na jednej z pozostatych 99
pozycji musza mie¢ drugg jedynke. Reszte pozycji uzupelniamy zerami.
Te liczby majg posta¢ 1 ..., tzn. zaczynajg si¢ jedynka, a drugg jedynke mozna w nich
%/_/
99 pozycji
umiesci¢ na 99 sposobéw. Zatem mamy 99 tego typu liczb.
Do tego dochodzi liczba 2000...0 .

99 zer

Razem mamy 99 + 1 = 100 liczb spelniajacych warunki zadania.

Odp. C




29.6.
Wypisujemy liczby naturalne dodatnie podzielne przez 6 mniejsze od 100:
6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, 60, 66, 72, 78, 84, 90, 96. Lacznie mamy 16 liczb.

Wypisujemy liczby naturalne dodatnie podzielne przez 9 mniejsze od 100:
9,18,27,36,45,54, 63,72, 81,90, 99. W tym przypadku mamy razem 11 liczb.

Liczby zaznaczone na czerwono powtarzajg si¢ w obu zestawach liczbowych.
Jest 5 takich liczb. Nalezy je odjac¢, bo samo dodawanie 16 + 11 spowoduje dwukrotne ich je

dwukrotnie.

Ostatecznie, mamy 16 + 11 — 5 = 22 liczby spelniajace warunki zadania.

Odp.B

29.7.

Liczby podzielne przez 2 to liczby parzyste.

Cyfre dziesigtek wybieramy dowolna od 1 do 9 (na 9 sposobow) 1-9 0%,2334
Liczba parzysta musi by¢ zakonczona 0, 2, 4, 6 lub 8 (na 5 sposobéw). 9 5 =45

Z reguly mnozenia, liczb 2-cyfrowych podzielnych przez 2 jest 9-5 =
45.

Liczby 2-cyfrowe podzielne przez 10 to: 10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90.
Kazda z nich jest zakonczona zerem, a takie liczby policzono juz wczesnie;.
Oznacza to, Ze juz nie ingerujemy w otrzymany wczesniej wynik 45.

Odp. D

29.8.

Stowo ,,1” z tresci zadania powoduje, ze na poczatku trzeba znalez¢ najmniejsza wspolng
wielokrotnosé¢ (NWW) liczb 4 1 6, np. tak:

4,8,12, 16, 20,24, ... > wiclokrotnosci liczby 4

6,12, 18, 24, 30, ... - wielokrotnosci liczby 6

Szukamy najmniejszej liczby, ktora si¢ powtarza w obu zestawach liczbowych.

Taka liczbg jest 12.

Wypisujemy wszystkie liczby 2-cyfrowe podzielne przez 12:
12, 24, 36,48, 60, 72, 84,96 > Iacznie 8 liczb.

Odp. A



29.9.

Liczby podzielne przez 5 moga konczy¢ si¢ zerem lub piatka.

Jednak jesli liczba konczy si¢ piatka, nie jest parzysta.

Zatem liczba musi konezy¢ si¢ zerem.

Wypisujemy wszystkie liczby naturalne dodatnie z zerem na koncu, mniejsze od 150:
10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90, 100, 110, 120, 130, 140. Lacznie mamy 14 liczb.

Odp. A

29.10.

Rozwigzanie I:

Wyliczamy najpierw, ile jest wszystkich liczb naturalnych 19 0.9
2-cyfrowych: 'T"W' = 9(

Cyfre dziesigtek wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Cyfre jednosci wybieramy dowolng od 1 do 9 oraz do tego dochodzi zero (na 10 sposobow).
Zgodnie z regula mnozenia, mamy 9-10 = 90 liczb.

Co trzecia z nich jest podzielna przez 3, wigc 90 : 3 = 30 liczb.

Odp. D

Rozwigzanie II:

Po prostu wypisujemy te liczby:

12,15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, 36, 39, 42, 45, 48, 51, 54, 57, 60, 63, 66, 69, 72, 75, 78, 81, 84,
87,90, 93, 96, 99.

Razem 30 liczb, wigc odp. A jest poprawna.




29.11.

Z tresci zadania wynika, zeby obliczy(¢ ile jest liczb naturalnych 5-cyfrowych, ktére nie sa
podzielne przez 5.

Poczatkowa cyfra dowolna od 1 do 9 (wybor na 9 sposobow).

Druga, trzecia oraz czwarta cyfra dowolna od 0 do 9 (wybor kazdej z nich na 10 sposobow).
Zeby liczba nie byla podzielna przez 5, to nie moze konczy¢ sie cyfra 0 ani cyfra 5.
Ostatnig cyfrg moze by¢ zatem: 1, 2, 3, 4, 6, 7, 8 lub 9 (wybdr na 8 sposobow).

1234,
Stosujac regute mnozenia, mamy L1-9 09 0-9 0-9 6789
72000 takich liczb. 9 - 10 - 10 - 10 - 8 = 72000
Odp. C
29.12.

Poczatkowa cyfra dowolna od 1 do 9 (wybor na 9 sposobow).
Druga oraz trzecia cyfra dowolna od 0 do 9 (wyboér kazdej z nich na 10 sposobéw).
Ostatnia cyfra nie moze by¢ zerem (wybodr na 9 sposobow).

. . 1-9 0-9 0-9 1-9
Stosujac regute¢ mnozenia, L 11 1L L 1

mamy 8100 takich liczb. 9 - 10 - 10 - 9 = 8100

Odp. C

29.13.

Poczatkowa cyfra dowolna od 1 do 9 (wybor na 9 sposobow).

Druga, trzecia, czwarta oraz pigta cyfra dowolna od 0 do 9 (wybor kazdej na 10 sposobow).
Ostatnia, szdsta cyfra moze by¢ dowolna oprocz 0 i 5 (wyb6r na 8 sposobow).

1234,
Stosujac regute mnozenia, 10, 09 09 09 0-9 6789,

mamy 720000 takich liczb. 9 - 10 - 10 - 10 - 10 - 8 =720000

Poniewaz 10° = 100000, to wynik 7,2-10° =7,2-100000 = 720000.

Odp. A



29.14.
Liczby moga by¢ jednocyfrowe, dwucyfrowe badz trzycyfrowe.

Jednocyfrowe: 1,2, 3,4, 6,7, 8, 9. Mamy 8 takich liczb.

Dwucyfrowe:
Pierwsza cyfr¢ wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Druga (ostatnia) cyfra moze by¢ dowolna oprocz 015 Ly L3
(wybor na 8 sposobow). IT“TI — 7
Stosujac regute mnozenia, mamy 9-8 = 72 takie liczby

Trzycyfrowe:

Pierwsza cyfr¢ wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Druga cyfra dowolna od 0 do 9 (wybér na 10 sposobow). _
Ostatnia (trzecia) cyfra moze by¢ dowolna oprécz 01 5 19, (00 6789,
(wybér na 8 sposobow). 9 - 10 - 8 =720

Zgodnie z regula mnozenia, mamy 9-10-8 = 720 takich liczb.
Zatem istnieje 8 + 72 + 720 = 800 liczb spetniajacych warunki zadania.

Odp. C

29.15.

Liczb naturalnych dodatnich mniejszych od 100, tzn. liczb z zakresu od 1 do 99, jest
doktadnie 99 sztuk.

Wsrod nich wypisujemy te podzielne przez 11:

11,22, 33, 44, 55, 66, 77, 88,99 > jestich 9.

Zatem istnieje 99 — 9 =90 liczb niepodzielnych przez 11, mniejszych od 100.

Odp.D




29.16.

Chodzi o liczby 100, 120, 140, 160,

Aby ich wszystkich nie
wypisywac, mozna zauwazy¢ ze
tworzg one cigg arytmetyczny,
w ktorym a1 = 100, r = 20 oraz
a, =2000. Wyliczamy warto$¢ n.

Stosujemy wzor z karty wzoréw
(str. 3), na n-ty wyraz ciaggu
arytmetycznego.

a,=a, +(n—1)-r

2000 =100+ (n—1)-20

2000 =100+ 207 — 20

~20n =100 - 20— 2000

—20n =-1920 :(~20)
n=96

Odp. B

..., 1960, 1980, 2000.

+ Ciag arvtmetyczny
Wzor na n-ty wyraz ciggu arytmetycznego (a,,) 0 plerwszym wyrazie a, 1 roznicy 7

a =a +(n-1)r
Wzor na sume §, =a, +a, +...+a, poczatkowych n wyrazow ciagu arytmetycznego:

_ata, 2a,+(n-1)r

S,
2 2

-n

Migdzy sasiednimi wyrazami ciggu arytmetycznego zachodzi zwigzek:

a_ +a
a,=——=L dla nz2

P




29.17.
Rozwiazanie I:
Chodzi o liczby 10000, 10100, 10200, 10300, ... , 99700, 99800, 99900.

Aby ich wszystkich nie ~ Cgaryimetyezy
Wypisywaé, mozna ZauwaZyé 7€ Wzor na n-ty wyraz ciggu arytmetycznego (a, ) o pierwszym wyrazie @, i roznicy r:
tworza one ciag arytmetyczny, a, =a,+(n-1)r

w ktérym a1 = 10000, » = 100 oraz
an, =99900. Wyliczamy warto$¢ n.

Wzor na sume S, =a, +a, +...+a, poczatkowych n wyrazow ciagu arytmetycznego:

_ata, 2a, +(n—]]r'ln

S,
2 2
StOSUj cmy wzOr z karty WZOrow Migdzy sgsiednimi wyrazami ciggu arytmetycznego zachodzi zwigzek:
(str. 3), na n-ty wyraz ciggu PR ELLER
arytmetycznego . =

a, =a, +(n—1)-r

99900 = 10000+ (1 —1)-100
99900 = 10000+ 1001 —100
~1007 = 10000 — 100 — 99900

—1007 = -90000 :(~100)
n =900
Odp. D

Rozwigzanie II:

Liczba jest podzielna przez 100, gdy konczy si¢ dwoma zerami.

Pierwsza cyfre wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Druga oraz trzecia cyfra dowolna od 0 do 9 (wybor kazdej z nich na 10 sposobow).

Na koncu liczby musza by¢ dwa zera (wybdr na 1 sposob).
I1-9II0-9II0—9I 0 0

9 -10-10- 1 - 1 =900

Zgodnie z reguta mnozenia, mamy 900 takich liczb.
Oznacza to, ze odp. D jest poprawna.



29.18.
Rozwiazanie I:

Chodzi o liczby 100000, 100200, 100400, 100600, ... , 999400, 999600, 999800.

Aby ich wszystkich nie
wypisywaé, mozna zauwazy¢ ze
tworza one ciag arytmetyczny,
w ktorym a1 = 100000, r =200
oraz a» = 999800.

Wyliczamy warto$¢ n.

Stosujemy wzor z karty wzoréw
(str. 3), na n-ty wyraz ciaggu
arytmetycznego.

a,=a, +(n—1)-r

999800 = 100000+ (n —1)- 200
999800 = 100000 + 2001 — 200
—2007 = 100000 — 200 — 999800

—2001 = —900000 |:(~200)
n=4500
Odp. C

Rozwigzanie II:

+ Cigg arvtmetyezny
Wzor na n-ty wyraz ciggu arytmetycznego (a, ) o pierwszym wyrazie @, i roznicy r:

a =a +(n=1)r
Wzor na sume S, =a, +a, +...+a, poczatkowych n wyrazow ciagu arytmetycznego:

~ 1l
=a,+anln=~a,+(n ])r.”
2 2

S,

Miedzy sasiednimi wyrazami ciagu arytmetycznego zachodzi zwigzek:

a _ +a,
a,=——=L dla n=2
2
2

Aby liczba byta podzielna przez 200, to dwie ostatnie cyfry muszg by¢ zerami, a trzecia cyfra

od konca musi by¢ parzysta.

Pierwszg cyfrg¢ wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Druga oraz trzecia cyfra dowolna od 0 do 9 (wybor kazdej z nich na 10 sposobow).
Kolejna (trzecia od konca) cyfra musi by¢ parzysta (wybor na 5 sposobow).
Pozostate dwie cyfry musza by¢ zerami (wybodr na 1 sposéb).

Zgodnie z regula mnozenia, jest 4500 liczb g . 70 - 10 -

spetniajacych warunki zadania.

0,2,4
6,8 0 0

1-9 0-9 0-9
11 11 11 1

th
[y
[
Il
o
h
=
=]

Oznacza to, ze odp. C jest prawidtowa.




29.19.
Rozwiazanie I:

Chodzi o liczby 1000000, 1000500, 1001000, 1001500, ..., 9998500, 9999000, 9999500.

Aby ich wszystkich nie
wypisywaé, mozna zauwazy¢ ze
tworza one ciag arytmetyczny,
w ktorym a1 = 1000000, » = 500
oraz an = 9999500.

Wyliczamy warto$¢ n.

Stosujemy wzor z karty wzoréw
(str. 3), na n-ty wyraz ciaggu
arytmetycznego.

a,=a, +(n—1)-r

9999500 = 1000000 + (1 —1)- 500
9999500 = 1000000 + 5007 — 500
— 5007 = 1000000 — 500 — 9999500

— 5001 = ~9000000 |:(=500)
n=18000
Odp. A

Rozwigzanie II:

+ Cigg arvtmetyezny
Wzor na n-ty wyraz ciggu arytmetycznego (a, ) o pierwszym wyrazie @, i roznicy r:

a =a +(n=1)r
Wzor na sume S, =a, +a, +...+a, poczatkowych n wyrazow ciagu arytmetycznego:

~ 1l
=a,+anln=~a,+(n ])r.”
2 2

S,

Miedzy sasiednimi wyrazami ciagu arytmetycznego zachodzi zwigzek:

a _ +a,
a,=——=L dla n=2
2
2

Aby liczba byta podzielna przez 500, to dwie ostatnie cyfry muszg by¢ zerami, a trzecia cyfra

od konca musi by¢ rowna 0 lub 5.

Pierwszg cyfrg¢ wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Druga, trzecia oraz czwarta cyfra dowolna od 0 do 9 (wyboér kazdej z nich na 10 sposobow).
Kolejna (trzecia od konca) cyfra moze by¢ réwna 0 lub 5 (wybdr na 2 sposoby).

Pozostate dwie cyfry musza by¢ zerami (wybodr na 1 sposéb).

Zgodnie z reguta mnozenia, jest
18000 liczb spetniajacych warunki
zadania.

1-9 0-9 0-9 0-9 0,5 0
L ] L ] L

= 18000

- | o

9 -10-10-10 - 2 - 1

Oznacza to, ze odp. A jest prawidtowa.




29.20.

Chodzi o liczby 100, 200, 300, 400,

Aby ich wszystkich nie
wypisywac, mozna zauwazy¢ ze
tworzg one cigg arytmetyczny,
w ktorym a1 = 100, r = 100 oraz
a, = 9900. Wyliczamy warto$¢ n.

Stosujemy wzor z karty wzoréw
(str. 3), na n-ty wyraz ciaggu
arytmetyczny.

a,=a, +(n—l)-r

9900 =100+ (n—1)-100

9900 = 100 +1001 —100

~1007 = 100100 —9900

—100% = 9900 |:(~100)
n=99

Odp.D

, 9700, 9800, 9900.

+ Ciag arvtmetyczny
Wzor na n-ty wyraz ciggu arytmetycznego (a,,) 0 plerwszym wyrazie a, 1 roznicy 7

a =a +(n-1)r
Wzor na sume §, =a, +a, +...+a, poczatkowych n wyrazow ciagu arytmetycznego:

_ata, 2a,+(n-1)r

2 2

S, n
Migdzy sasiednimi wyrazami ciggu arytmetycznego zachodzi zwigzek:

a +a
L

2

P

Lodla n=2

aJI




29.21.

Wyliczamy najpierw, ile jest wszystkich liczb naturalnych

2-cyfrowych.

Pierwszg cyfre wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow).

Druga cyfra dowolna od 0 do 9 (wybor na 10 sposobow). L
Zgodnie z reguta mnozenia, mamy 9-10 = 90 liczb 2-cyfrowych. 9 - 10 =90

Przedziat <100;k> zawiera 90 liczb naturalnych dla £ = 189.

Woéwcezas mamy <100; 189> , wigc nalezg do niego nastepujgce liczby naturalne:

101, 102, 103, 104, ..., 187, 188, 189 > 89 liczb
do tego doliczamy liczbe 100, wigc mamy 90 liczb.

Odp. A

29.22.

Do przedziatu (— 14;5) naleza nastepujace liczby catkowite:
-13,-12,-11,-10,-9,-8,-7,-6,-5,-4,-3,-2,-1,0, 1, 2, 3, 4.
Lacznie 18 liczb.

Wypisujemy liczby dwucyfrowe spetniajace warunki z proponowanych odpowiedzi:
A. Liczby dwucyfrowe podzielne przez 4 to:

12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 44, 48, 52, 56, 60, 64, 68, 72, 76, 80, 84, 88, 92, 96.
Razem 22 liczby, wigc odp. A odpada.

B. Liczby dwucyfrowe podzielne przez 5 to:

10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, 55, 60, 65, 70, 75, 80, 85, 90, 95.

Razem 18 liczb, wigc odp. B jest poprawna.

Odp. B



29.23.
Obliczamy, ile jest liczb naturalnych parzystych 2-cyfrowych.
Cyfre dziesigtek wybieramy dowolng od 1 do 9 (na 9 sposobow)

0,2,4

Liczba parzysta musi by¢ zakonczona 0, 2, 4, 6 lub 8 (na 5 sposobow). L0 AN
Z reguty mnozenia, liczb 2-cyfrowych podzielnych przez 2 jest 9-5 = 45. 9 - 5 =45

Sprawdzamy, w ktorej odpowiedzi zaproponowano przedziat do ktérego nalezy doktadnie 45
liczb calkowitych:

A. (—32;44) > 32 ujemne + 44 dodatnie + liczba zero = 32 + 44 + 1 = 77 liczb calkowitych
B. <— 32;45> - 32 yjemne + 45 dodatnich + liczba zero 32 + 45 + 1 = 78 liczb catkowitych
C. <— 32;12> = 32 yjemne + 12 dodatnich + liczba zero 32 + 12 + 1 = 45 liczb calkowitych
D. (—32;13) > 32 ujemne + 13 dodatnich + liczba zero 32 + 13 + 1 = 46 liczb catkowitych

Odp. C

29.24.,
Do przedziatu <— 7; 3) nalezg nastepujace liczby catkowite:

-7,-6,-5,-4,-3,-2,-1,0, 1, 2, czyli 10 liczb.

Rozwazamy propozycje w odpowiedziach sprawdzajac, w ktorym przypadku wypiszemy
doktadnie 10 liczb.

A. liczby 2-cyfrowe podzielne przez 9:
18, 27, 36, 45, 54, 63,72, 81,90,99 > 10 liczb

B. liczby 2-cyfrowe podzielne przez 10:
10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90 - 9liczb

C. liczby 2-cyfrowe podzielne przez 11:
11,22, 33, 44, 55, 66, 77, 88, 99 - 9liczb

D. liczby 2-cyfrowe podzielne przez 12:
12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96 - 8liczb

Odp. A



29.25.
Wypisujemy liczby podzielne przez 2018 (wielokrotnosci 2018) mniejsze od 10101:
2018, 4036, 6054, 8072, 10090 > 5 liczb.

Rozwazamy proponowane odpowiedzi patrzac, w ktorym przypadku do zbioru K bedzie
naleze¢ dokladnie 5 liczb naturalnych:

| - | [ = ]
0 56789101112 x 0 6789101112 «x
© K ® K
| 1
0 7 89101112 x 0 8 9101112 x

Z powyzszych rysunkow widaé, ze w przypadku odp. C, tzn. dla ¢ =7, do przedziatu
K = (7,12> nalezy doktadnie 5 liczb naturalnych: s3 to liczby 8,9, 10, 111 12.

Odp. C




29.26.
Pierwsza cyfra kodu jest cyfra 2 (wybdr na 1 sposéb).
Drugg cyfra moze by¢ jedna z 7 cyfr: 0, 1, 3, 4, 6, 8 lub 9 (wybdr na 7 sposobow).
Trzecia cyfrg wybieramy z tego samego zbioru 0, 1, 3, 4, 6, 8, 9 ale nie moze byc¢ to cyfra
wybrana wczesniej (wybor na 6 sposobow).
Czwartg z kolei cyfre — z tego samego powodu — wybieramy juz tylko na 5 sposobow.
Piata cyfra jest ustalona, musi by¢ nig cyfra 5 (wybor na 1 sposab).

L2, (63, (65 659, S
Stosujac regute mnozenia, 1 - 7 -6 - 5 - 1 =210
otrzymujemy 210 kodow
spetniajacych warunki zadania.

Odp. C

29.27.

Pierwsza cyfrag kodu moze by¢ dowolna cyfra od 0 do 9 (wybor na 10 sposobow).
Druga cyfra nie moze by¢ taka sama jak pierwsza (wybor na 9 sposobow).

Trzecia cyfra nie moze by¢ taka jak pierwsza ani druga (wybor na 8 sposobow).
Czwarta cyfra musi by¢ rozna od pierwszej, drugiej i trzeciej (wybor na 7 sposobow).
Piata cyfr¢ wybieramy na 6 sposobow, a ostatnig szostg na 5 sposobow.

0,1.2.34, R1234, WR134, BAR34 WIRR4, WANNRN

Zgodnie z regula mnozenia, mamy \5.6.7.8,9, 15.6,7.8.9, 15.6.7.8.9, 15.6.7,8.9, 15.6.7.8.9; 15.6.7.8.9,
10-9-8-7-6-5 szesciocyfrowych 10 - 9 - 8 - 7 + 6 + &
kodow o roznych cyfrach.

Odp. D

29.28.

Kazda z pigciu cyfr kodu wybieramy sposrod dziewigciu cyfr ze zbioru 0, 1, 2,4, 5, 6,7, 8, 9

(wybieramy na 9 sposobow).
01234, 012384, 01234, 01234, 01234,
15.6.7.89, |5.6,7.8.9, |56.7.8.9, |5.6.7.8.9, |56.7.8.9,

9 - 9 . 9 . 9 . 9 =9°

Stosujac regute mnozenia, mamy
9:9-9-9-9 = 95 kodow spelniajgcych
warunki zadania.

Uwaga! Kod — w przeciwienstwie do liczby — moze zaczynac si¢ cyfra 0.

Odp. B



29.29.
Kazda z trzech cyfr kodu wybieramy sposrdd siedmiu cyfr 0123, 0123, 0123,
ze zbioru 0, 1, 2, 4, 5, 6 (wybieramy na 7 sposobéw). L0y 5.6, 456

Stosujac regute mnozenia, mamy 7-7-7 = 343 kody spetniajace warunki zadania.

Odp.D

29.30.
Z tresci zadania wynika, ze kazda z cyfr kodu musi by¢ parzysta, tzn. 0, 2,4, 6 lub 8.

Zatem pierwszg cyfre wybieramy na 5 sposobow.
Drugg cyfre juz na 4 sposoby (odpada cyfra wybrana jako pierwsza).
Trzecig cyfr¢ wybieramy na 3 sposoby (odpadaja cyfry wybrane wczesniej jako pierwsza
i druga), a czwartg cyfr¢ wybieramy na 2 sposoby.

0,2,4, W,2,4, W4,
Stosujac regute mnozenia, mamy 5-4-3-2 kody L 6.8 4 68,68 ,,

-

spetniajgce warunki zadania. 5 -4 - 3 - 2

3%
6,8 |

Odp. C




29.31.

Rozwiazanie I:

Aby liczba 2-cyfrowa byta parzysta, wystarczy, zeby cyfra jednosci byta L3 s

jedna z cyfr: 0, 2, 4, 6, 8, przy dowolnej (oprocz zera) cyfrze dziesiatek. ~—7 .73 = 21
Cyfre dziesigtek wybieramy na 7 sposobow. Cyfre jednosci wybieramy

na 3 sposoby (mozemy wybra¢ jedng z trzech cyfr: 2, 4 lub 6, bo takie wtasnie cyfry parzyste
sa w zbiorze {1,2,3,4,5,6,7}).

Lacznie, mamy 7-3 = 21 liczb spetniajacych warunki zadania.

Odp. A

Rozwiazanie II: B
O gd [1[2[3]4]5]6[7

Ze wzgledu na dany w zadaniu zbior cyfr {1,2,3,4,5,6,7} rysujemy

tabele 1 wypisujemy (poziomo i pionowo) wszystkie cyfry ze

zbioru. Przyjmujemy umowe odnosnie cyfr wypisanych pionowo

oraz poziomo:

RN R R A

— pionowo: I losowanie (cyfra dziesiatek),

— poziomo: II losowanie (cyfra jednosci), tak jak na rys. 1.
Np. kwadrat oznaczony na zielono na rys. 1 odwzorowuje uzyskanie liczby 64
(w I'losowaniu wylosowano 6, a w II losowaniu 4).

@i ]12]3]4]s]6]7 @i |1]2]3]als56]7

Zgodnie 7 prZijt'c} umowa, 1 11[12]13 14[15 16|17 1 111213 (14| 15|16/17
iamyv tabel ( 2) 2 |21]22]23 24252627 2 |21|22|23]24|25]26]27
uzupeiniamy tabelg (rys. 2). 3 |3132(33/34|35 36|37 3 [31]32]33/34]35|36(37
4 [41]42]43 44[4546]47 4 [a1]42]43]44]4546]47

Y uzupe%nionej tabeli Zliczamy te 5 |s1/52]53]54(55 56|57 5 |s1)52 s,j 5455|5657
) . 6 |61/62/63 64]65 6667 6 |61/62]63]64] 656667
liczby, ktore sa parzyste (rys. 3). 7 |7.72/73 74|75 76 77 7 ||| 73[74] 75 78] 77

Okazuje si¢, ze mozna utworzy¢ 21 liczb parzystych, wiec odp. A jest poprawna.

Rozwiazanie I11I:

Po prostu wypisujemy wszystkie liczby parzyste, ktore mozemy otrzymac, majac do
dyspozycji cyfry {1,2,3,4,5,6,7}. Uwaga! Losowanie ze zwracaniem oznacza, ze cyfry

w liczbie moga si¢ powtarzag!

Przy wypisywaniu warto skorzysta¢ z jakiej$§ zasady, np. wypisujemy od najmniejszej do
najwigkszej, lub najpierw wszystkie liczby z 2 na koncu, potem z 4 na koncu, itp. Pozwoli to
zmniejszy¢ ryzyko pominigcia liczby.

12, 14, 16, 22, 24, 26, 32, 34, 36, 42, 44, 46, 52, 54, 56, 62, 64, 66, 72, 74, 76.

Wypisano w ten sposéb 21 liezb, wiec odp. A jest poprawna.



29.32.

Rozwiazanie I:

Aby liczba 2-cyfrowa byla podzielna przez 5 wystarczy, zeby cyfra jednosci byta jedna z cyfr:
0 Iub 5 przy dowolnej (oprocz zera) cyfrze dziesiatek.

Cyfra dziesigtek moze by¢: 3, 5, 6, 8 lub 9 (wybor na 5 sposobow).

Cyfra jednosci moze by¢ 0 lub 5 (wybér na 2 sposoby). B
Lacznie, mamy 5-2 = 10 liczb spetniajacych warunki zadania. 5+ 2 =10
Odp. C

Rozwigzanie II: S
Ze wzgledu na dany w zadaniu zbior cyfr {0,3,5,6,8,9} rysujemy Ol 1
tabele i wypisujemy (poziomo i pionowo) wszystkie cyfry ze
zbioru. Przyjmujemy umowe odno$nie cyfr wypisanych pionowo
oraz poziomo:

— pionowo: I losowanie (cyfra dziesiagtek),

— poziomo: II losowanie (cyfra jednosci), tak jak na rys. 1.
Np. kwadrat oznaczony na zielono na rys. 1 odwzorowuje uzyskanie liczby 85
(w I losowaniu wylosowano 8, a w II losowaniu 5).

=

N Q0 |SN | W

F

@[ ]ol3]s]6[s8]o] ®g—ilo]3][s][6[s]o

Zgodnie z przyjeta umowa, uzupetniamy 0 M, 4 0
tabel Kredla: ki 3 [30/33]35 36 38 39 3 |30]33[35[36 38 [39
abele, wykreslajqe przypadki z zerem na 5 |s0|s3]55]56|58 59 5 |50[53]55)56|58 | 50
poczqtku (rys. 2), bo liczba nie moze 6 |60 /6465 66 68 69 6 |60|64 |65 66| 68|69
7acZ nar 1 zerem 8 80| 8385 86 |88 | 89 8 80|83 |85|86 (88 | 89
czynac sig zerem. 9 [ 90[9395/96 98|99 9 | 90]93]9596 |98 |99

W uzupetnionej tabeli zliczamy te liczby, ktére s podzielne przez 5 (rys. 3).

Okazuje sig, ze mozna utworzy¢ 10 liczb podzielnych przez 5, wigc odp. C jest poprawna.

Rozwiazanie I1I:

Po prostu wypisujemy wszystkie liczby parzyste, ktore mozemy otrzymac, majac do
dyspozycji cyfry {0,3,5,6,8,9}. Uwaga! Losowanie ze zwracaniem oznacza, ze cyfry
w liczbie moga sie powtarzaé!

30, 35, 50, 55, 60, 65, 80, 85, 90, 95.
Wypisano w ten sposéb 10 liczb, wiec odp. C jest poprawna.



29.33.
Ze wzgledu na dany w zadaniu zbior cyfr

{0,3,5,6,8,9} rysujemy tabele i wypisujemy Oly—if3[5[678] @

6 8

33

35

36 38

(poziomo i pionowo) wszystkie cyfry ze zbioru.

53

55

56 58

Przyjmujemy umowe odnosnie cyfr wypisanych

%o w|w]| /

63

65

66 68

LW

pionowo oraz poziomo:

83

85

86 88

— pionowo: I losowanie (cyfra dziesiagtek), @

6 8

— poziomo: Il losowanie (cyfra jednos$ci), tak jak na rys. 1.

33

35

36 38

Np. kwadrat oznaczony na zielono na rys. 1 odwzorowuje uzyskanie

53

55

56 58

03

65

66 68

liczby 65 (w I losowaniu wylosowano 6, a w II losowaniu 5).
Zgodnie z przyjeta umowa, uzupetliamy tabele (rys. 2).

W uzupetnione;j tabeli zliczamy te liczby, ktore s podzielne przez 3 (rys. 3).

SO wn |t

83

85

86 88

Okazuje si¢, ze mozna utworzy¢ 4 liczb podzielne przez 3. Sa to liczby: 33, 36, 63, 66.

Odp. B




29.34.

Ze wzgledu na dany w zadaniu zbior cyfr Og—i|1]2]3l4] O[g—i]1]2]3]4
{1,2,3,4} rysujemy tabele i wypisujemy (poziomo 1 I j1ja2/13 14
1 pionowo) wszystkie cyfry ze zbioru. § f ;1 _,2,22 ij ij
Przyjmujemy umowe odnosnie cyfr wypisanych 4 H 4 [a1]42]43 44
plonowo oraz poziomo: I

— pionowo: I losowanie (cyfra dziesiatek), ® “"’7‘;"*- 111 ]22 ]33 11

— poziomo: II losowanie (cyfra jednosci), tak jak na rys. 1. 2 21222324
Np. kwadrat oznaczony na zielono na rys. 1 odwzorowuje uzyskanie i s
liczby 32 (w I losowaniu wylosowano 3, a w Il losowaniu 2).

Zgodnie z przyjeta umowa, uzupetniamy tabele (rys. 2).

W uzupetnionej tabeli zliczamy te liczby, ktore sa wieksze od 21 (rys. 3).

Okazuje si¢, ze mozna utworzy¢ 11 liczb (czyli mniej niz 12) ktére sa wigksze od 21.

Odp. A

29.35.

Ze wzgledu na dany w zadaniu zbior cyfr g [1]2]3]4]5 @O |1]2]3]4]5
{1,2,3,4,5} rysujemy tabele i wypisujemy 1 I (1112 1314 15
(poziomo i pionowo) wszystkie cyfry ze 2 - i 2228
zbioru. Przyjmujemy umowe odno$nie cyfr 4 4 |41 42/43]44 45
wypisanych pionowo oraz poziomo: 5 5 |51/5253]54 |55

— pionowo: I losowanie (cyfra dziesiatek),

— poziomo: II losowanie (cyfra jednosci), tak jak na rys. 1. ®la—i]1]2[3]4]5
Np. kwadrat oznaczony na zielono na rys. 1 odwzorowuje uzyskanie 1 [11]12[13]14 15
liczby 32 (w I losowaniu wylosowano 3, a w Il losowaniu 2). i i‘: :; ii i: ii

4 |41]42]43]44 [45
5 51/52|53|54 |55

Zgodnie z przyjeta umowg, uzupetniamy tabele (rys. 2).
W uzupetnionej tabeli zliczamy te liczby, ktére s3 mniejsze od 40 (rys. 3).
Okazuje si¢, ze mozna utworzy¢ 15 liczb ktore sag mniejsze od 40.

Odp. D




